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1 Kivonat

Vegyiik a természetes szamok egy olyan két halmazba torténo felosztasat, hogy egyik
szam se szerepeljen mindkét halmazban, de mindegyik szerepeljen valamelyikben.
Legyen ez a két halmaz A és B. Ekkor természetesen AUB = N é ANB = .

Vezessiink be egy olyan fiiggvényt ezeken a halmazokon, amelyik megadja hogy egy
tetszoleges természetes szam két tagu osszegként hanyféleképpen allhat el6 ha csak az
egyik kijelolt halmazbol vessziik a tagokat és a tagok sorrendje nem szamit:

definicié 1 (Additiv reprezentaciofiiggvény).
Legyen ACN gy, hogy A={0< a1 <ay<...<a,<...}

Ekkor értelmezziik az ra(n) additiv reprezentdcidfigguényt a kévetkezdképpen.:

ra(n) = {(a;,a;) : a; < aj,n=a;+a;}

A szakdolgozatban az aldbbi kérdésekre keressiik a véalaszokat:

Megtudjuk-e valasztani a természetes szamok felosztasat A és B diszjunkt halma-
zokba, ugy hogy:

ra(n) =rp(n), VneN

Esetleg 1étezik tobbféle ilyen felosztasa is a természetes szamoknak, vagy egyértelmiiek
a diszjunkt halmazaink?

Mi torténik, ha az additiv fliggvény egyenloségét csak egy bizonyos szamtol kezdve
koveteljik meg? Akkor hogyan oszthatjuk ketté a természetes szamokat, mennyivel
lesz t6bb a szabadsagunk?

Mondhatunk-e valamit ha nem akarjuk a teljes természetes szamok halmazat felbon-
tani, helyette csak véges halmazokra vizsgaljuk az additiv fliggvény egyezését. Milyen
tulajdonsdgokkal birnak az ilyen halmazok?

Mik azok a Hilbert kockak? Hogyan kapcsolédnak témakoriinkhoéz? Vajon megoldést
kinalnak véges halmazok esetén a nyitott kérdéstinkre?



