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A szakdolgozatban az egyik haromdimenziés maximdlis, homogén Riemann geomet-
ria (Thurston geometria) egyikét, a Sol geometriat vizsgaljuk. Ennek az egzotikus, az
euklideszitdl igen eltérd szerkezetli geometridnak a szemléltetését tiiztiik ki célul. Ezen
beliil két fontos struktirdnak, a tér racsainak és ekvidisztans feliileteinek vizsgalatira he-
lyeztiik a hangsulyt.

A racsok fogalma akar az anyagszerkezeti vonatkozdsok miatt is fontosak lehetnek, és
aracsokhoz tartoz6 Dirichlet-Voronoi celldk dbrazolasa pedig az elhelyezési és fedési kér-
dések targyaldsa miatt Iényeges, de persze ennek is megvan az anyagszerkezethez kothet6d
fontossdga, hiszen ezek is diszkrét izometriacsoport alaptartomédnyok.

A dolgozat els6 fejezetében Osszefoglaltuk annak az univerzdlis modellnek a felépi-
tését és tulajdonsagait, melyet megfeleléen specifikdlva alkalmas a nyolc Thurston geo-
metria megjelenitésére, igy lehetGségiink nyilt E3-ban ldtni ezeket a tereket. El8szor
két dimenzidban volt célszerli szemléltetniink a modszert, majd 4ttértiink a haromdimen-
zi0s esetre a szférikus projektiv modellt haszndlva. Vizsgéltuk a tadvolsag- és szogmérést,
egyenes-pont polaritdst, majd kdvetve az analdgidkat harom dimenzidban is alkalmaztuk
a modszert.

Dolgozatom masodik felében a Sol geometria Iényegesebb fogalmait és alakzatait tekin-
tettiik 4t az elsd részben bevezetett modszert alkalmazva. A Sol térben a tdvolsagot alap-
vetden két médon mérjiik: a transzlacids és a geodetikus gorbék ivhosszdnak segitségé-
vel. Ebben a dolgozatban a transzlacids tavolsdggal kapcsolatos kérdéseket vizsgaljuk.
Definidltam a transzlacids gorbét, két pont kozti transzlacids tavolsdgot, a transzlacids
gombot. Bevezettem a diszkrét transzlacids csoportot vagy mds néven a Sol racsot, me-
lyet hosszabban targyaltam. Léthattuk, hogy milyen 6sszefiiggés van a transzlaciok és
a haromdimenzids racsok kozott. Ezek utdn a racsok egy alcsoportjaval, a fundamenté-

lis racsokkal foglalkoztunk. A fundamentélis racsok esetében a 71 vektor tetszdlegesen



valaszthaté az [z, y] sikkal parhuzamosan, a 7, pedig mar az N megaddsabol kovetkezik
hasonléan a 73 vektorhoz, amelynek 3. koordindtdja az N egy fiiggvénye. Vizualizdltam
egy adott fundamentdlis rdcsnak egy fundamentdlis paralelepipedonjét, majd ugyanazok-
kal a paraméterekkel vizualizdltam a megfeleld Sol racsot és a paralelepipedon képeit is.
Mindezek segitségével eljutottam az ekvidisztans feliiletek dbrdzoldsdahoz, melyek a Di-
richlet-Voronoi cella alappillérei. Ehhez el6szor ki kellett szamitani kiillonbozé elhelyez-
kedésti pontok origéval vett ekvidisztans feliileteinek implicit egyenleteit. Dolgozatom
befejezéseként ezek a képletek alapjin reprezentdltam néhdny feliiletet, illetve egy D — V'
cellat a Sol térben.

A dolgozat f6 eredményének annak a médszernek a kidolgozasat tekintem, amellyel
tetszdleges rics tetszOleges racspontjahoz tartoz6 Dirichlet-Voronoi celldjat dbrdzolni tud-
juk. Mindezek lehet&séget adnak a transzlacids racsszerli gombfedések késdbbi vizsgéla-

tahoz is.



