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Az algebra teriiletén beliil szakdolgozatom a félcsoportok bizonyos témakore-
it dolgozza fel. Legfontosabb ezek koziil is a félcsoportok kongruenciai, melynek
megallapitasa azért is nehézkesebb itt, mint csoportok, vagy gytiriik esetén, mert
ott egyértelmii megfeleltetés van a csoportok normalis részcsoportjaindl, illetve
a gytrik idedljai kozott.

Minden f&bb tétel el6tt kisebb allitdsok nyernek bizonyitést, illetve megis-
merjik a felhasznalt definicidkat.

Els6 ilyen f6 tételiinkhoz harom relaciét kellett definidlnunk tetszoleges S
félcsoporton:

e ~: Minden a,b € S esetén a ~ b < Im € Nt és 2,y € St zay = b™,
azaz a osztja b elem valamely pozitiv hatvanyat;

e 0 tranzitiv lezartja a ~ relaciénak;
e \: szimmetrikus lezartja o-nak;

ahol S' az egységelemes félcsoportot jelsli.

Ekkor M\ a legsziikebb félhalé-kongruencia az S félcsoportnak, ahol a A-
osztalyok félhalo-felbonthatatlan félcsoportok.

Masodik nagyobb bizonyitott tétel szerint egy tetszoleges S félcsoport akkor,
és csakis akkor bonthaté fel arkhimédeszi félcsoportok félhaléjara, hogyha S
Putcha-félcsoport. Ilyenkor a legsziikebb félhalé-kongruencia:

pw={(u,v) € SxS:(Im,neNT) u™e SvsS ésv™ e SuS}.

Ezek utan rengeteg kisebb tételt vizsgalunk annak érdekében, hogy meg-
ismerkedjiink a kiillonb6z6 Green-relacidkkal, illetve regularis félcsoportokkal,
emiatt konnyebb lesz megérteni a félprimekkel kapcsolatos ekvivalens allitdso-
kat.

Legtobbszor felhasznélt ilyen tétel a Green-ekvivalencia, mely Osszefliggésbe
hozza a Green-reldcidokat a regularitdssal.

fgy lényegesen egyszeriibb bizonyitast kaphatunk azon ekvivalens allitdsok-
ra, amelyekkel az S félcsoportot csoportok vagy félcsoportok unidjira bont-
juk,particionaljuk, ahol S vagy bal-, vagy jobb- reguldris, vagy akar mindkettd,
illetve belatjuk reguléris félcsoport esetén, hogy a félcsoport minden idedlja fél-
prim.

A témaval kapcsolatban ezen kiviill még rengeteg tétel nyert bizonyitést,
dolgozatomban a fontosabbakat emeltem ki, illetve azokat a lemmakat, amelyek
ehhez sziikségesek.



