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A félcsoport a csoport és a gy¶r¶ fogalmának általánosítása. A csoportok speciális félcso-

portok, ahol van egységelem és minden elemnek van inverze. A gy¶r¶k pedig a multiplikatív

struktúrájukat tekintve félcsoportok. A félcsoportelmélet kialakulásának kezdetén ez jelen-

t®sen befolyásolta a félcsoportelméleti vizsgálatokat. Id®vel a félcsoportelmélet is kiérlelte

saját fogalmait és módszerét. Ezek között nagy jelent®ség¶ a félcsoportok félhálófelbontása.

Mint ismeretes egy S félcsoport α kongruenciáját félháló-kongruenciának nevezzük, ha

az S/α faktorfélcsoport félháló, azaz olyan kommutatív félcsoport, melynek minden eleme

idempotens. Ekkor az S félcsoportban Si, (i ∈ I) α-osztályú részfélcsoport. Ebben az esetben

azt is szoktuk mondani, hogy S el®áll az Si, i ∈ I részfélcsoportok félhálójaként. Minden S

félcsoportnak van félháló-kongruenciája, például az univerzális reláció; ha nincs más, akkor

azt mondjuk, hogy S félháló-felbonthatatlan. Bizonyított tény, hogy minden félcsoport el®áll

félháló-felbonthatatlan félcsoportok félhálójaként.

A diplomamunkámban vizsgált félcsoportok mindegyike el®áll speciális félháló - felbont-

hatatlan félcsoportok, azaz arkhimédeszi félcsoportok félhálójaként. Az egyes fejezetekben

mindig az adott félcsoporttípusokhoz tartozó megfelel® arkhimédeszi félcsoportokat vizsgál-

tuk; valamint az idempotens elemeket tartalmazó és az idempotens elem nélküli félcsoportok-

ra vonatkozó tételek is ismertetésre kerültek. A kommutatív, gyengén kommutatív, valamint

a mediális félcsoportok esetén további vizsgálódási szempont volt a szeparativitási tulajdon-

ság tanulmányozása, ami során meghatároztuk a legsz¶kebb gyengén szeparatív kongruen-

ciákat, illetve a beágyazhatósági kérdések taglalása is helyet kapott. Mindezek mellett az

ideál, illetve retrakt b®víthet®ségi lehet®ségek vizsgálata is szerepel a diplomamunkában.
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