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A félcsoport a csoport és a gytir fogalméanak altalanositasa. A csoportok specialis félcso-
portok, ahol van egységelem és minden elemnek van inverze. A gyiriik pedig a multiplikativ
struktarajukat tekintve félcsoportok. A félcsoportelmélet kialakulasanak kezdetén ez jelen-
tGsen befolyasolta a félcsoportelméleti vizsgalatokat. Idével a félcsoportelmélet is kiérlelte
sajat fogalmait és modszerét. Ezek kozott nagy jelentGségi a félcsoportok félhalofelbontésa.

Mint ismeretes egy S félcsoport a kongruencidjat félhalo-kongruencidnak nevezziik, ha
az S/« faktorfélcsoport félhalo, azaz olyan kommutativ félcsoport, melynek minden eleme
idempotens. Ekkor az S félcsoportban S;, (i € I) a-osztalyu részfélcsoport. Ebben az esetben
azt is szoktuk mondani, hogy S elGall az S;,i € I részfélcsoportok félhalojaként. Minden S
félcsoportnak van félhalo-kongruencidja, példaul az univerzalis relacié; ha nincs més, akkor
azt mondjuk, hogy S félhalo-felbonthatatlan. Bizonyitott tény, hogy minden félcsoport elgall
felhalo-felbonthatatlan félcsoportok félhaldjaként.

A diplomamunkamban vizsgalt félcsoportok mindegyike el6all specialis félhalo - felbont-
hatatlan félcsoportok, azaz arkhimédeszi félcsoportok félhalojaként. Az egyes fejezetekben
mindig az adott félcsoporttipusokhoz tartozé megfelel§ arkhimédeszi félcsoportokat vizsgal-
tuk; valamint az idempotens elemeket tartalmazo és az idempotens elem nélkiili félcsoportok-
ra vonatkozo tételek is ismertetésre keriiltek. A kommutativ, gyengén kommutativ, valamint
a medidlis félcsoportok esetén tovabbi vizsgélodasi szempont volt a szeparativitasi tulajdon-
sag tanulmanyozasa, ami soran meghataroztuk a legsziikebb gyengén szeparativ kongruen-
cidkat, illetve a bedgyazhatosagi kérdések taglalasa is helyet kapott. Mindezek mellett az

ideal, illetve retrakt bGvithetGségi lehetGségek vizsgalata is szerepel a diplomamunkéban.



