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A hiperbolikus terek vizsgalata egyik els6 megalkotdja, Bolyai Janos szemé-
lye miatt is klasszikus magyar témanak szamit és ebben a témakoérben Fejes Toth
L. munkéssagéan és az altala alapitott iskolan keresztiil szamtalan nagyon fontos
eredmeény sziiletett (a teljesség igénye nélkiil itt csak Fejes Toth Gébor, id. és ifj.
Boroczky Kéroly, Heppes Aladar, Bezdek Karoly, Molnar Emil nevét emlitjiik).
Erdekes és sok vonatkozasaban ma is nyitott problémakat tartalmazo kérdés a
hiperbolikus terekben a kongruens gémbdok optimalis stiriségi kitdltéseinek és
fedéseinek a vizsgalata. A téma aktualitasat jelzi, hogy n-dimenziéban (n > 3)
még az sem tisztazott, hogy a legsiribb klasszikus gémbokkel térténs gom-
belhelyezés mikor valésul meg. Masik alapkérdés, hogy a ,nem azonos tipusd”
horoszférakitoltések és fedések esetén adott dimenziéban milyen lesz az optiméa-
lis gbmbelrendezés. Fejes Toth L. korszakos munkijaban taldlhaté ~ 1.280-as
stirtiségt horoszférafedés leirasa, amely a [6, 3, 3] parkettazashoz kapcsolododik.

A hiperszférafedésekrsl még kevesebbet tudunk, itt szintén (n > 3) esetén
nyitott az optimalis konfiguraciok kérdése. A hiperbolikus sikon (n = 2) Vermes

I. bizonyitotta, hogy a hiperszférafedések siirtiségére vonatkozo alsé korlat ‘/Tﬁ,
de magasabb dimenziéban nincs hasonlé eredmény a legkisebb stirtiségi fedésre.
A témavezetd eljarast adott meg a H® hiperbolikus tér csonkolt tetraéderekre
valo felbontasira a tér tetszGleges telitett hiperszféraelrendezéséhez, igy ezen
Coxeter kovezések vizsgalata kulcsfontossagt. A témavezet tovabbi munkai-
ban a 3-, 4- és 5-dimenzidés Coxeter kovezésekhez hatarozta meg a legritkabb
hiperszférafedéseket bizonyos kivezésekre vonatkozoban.

Jelen dolgozatban vizsgéljuk a H? 3-dimenziés hiperbolikus tér kongruens-
és nem kongruens hiperszférakkal torténd fedéseit kétszeresen csonkolt Coxeter
orthoszkémekkel torténd kovezésekre vonatkozoan. Témavezetdm ugyanezekhez
a kovezésekhez ~ 0.81335-6s optimaélis pakolasi stirtiséget ad meg, amely [7, 3, 7]
kovezéshez és a kongruens esethez tartozik. Témavezet6m szerzGtarsaival a két-
szeresen csonkolt orthoszkémekhez tartozé kovezések tovabbi vizsgalatai soran
szintén a [7, 3, 7] kovezéshez tartozoan ~ 1.26829-es fedési stirtiségi hiperszféra-
fedést adott meg, amely jelenleg a legritkibb hiperbolikus gémbfedés. Ezeket
az eredményeket egészitjiik ki a maradék kongruens eset, illetve a nem kong-
ruens esetek vizsgalataval. Python programozasi nyelv segitségével megmutat-
juk, hogy a nem kongruens hiperszférafedések esetében az optimalis elrendezés
a [7,3,8] kovezéshez tartozik ~ 1.28228-as stirtiséggel. Tovabba vizsgaljuk az
[v,3,7] (6 < u < 7,u € R) kovezéshez kapcsolodd lokalisan realizalodo hi-
perszférafedést, amely u ~ 6.45953 esetén veszi fel minimumat ~ 1.26454-es
strtséggel, azonban ezen lokalisan optimélis fedéshez tartozo parkettazis nem
terjeszthets ki a teljes hiperbolikus térre.



