Diszkrét fagyasi idejl fagyott perkolacios modell endogenitasa

Szbke Marton Péter
Témavezetd: Rath Balazs

Kivonat

A diplomamunkamban egy specidlis fagyott perkolaciés modell endogenitasat vizs-
galtam. A modell alapja egy bindris fa, ahol minden csticshoz hozzarendeliink egy-
méastol fiiggetlenil egy UNI[0,1] eloszlasu aktivalasi idét, illetve egy k szadmot, ami
1/2-1/2 valésziniiséggel 1 vagy 2. Ha ez 1, akkor a csuicsnak az egyik gyerekét (annak
osszes leszarmazottjdval egytitt) elhagyjuk, viszont ekkor a csiicsban egy lyuk van a
kezdeti idépontban. Ezutan a lyukak betomddnek az aktivalasi idejiikkben. Viszont
a csucs megfagy abban az els6 fagyasi idopontban, amikor a cstiicsbdl egy végtelen
(lyukak és fagyott csticsok nélkiili) ut indul. Ezt a rendszert endogénnek nevezziik,

ha a gyokér allapota mérhet6 az aktivalasi idok és k értékek o-algebrajara nézve.

A dolgozatban ennek egy specidlis esetét vizsgdltam, amikor a lehetséges fagyasi
idépontok egy geometriai sorozatot alkotnak. Aldous és Bandyopadhyay egy tétele
alapjan az endogenitas ekvivalens a kétvaltozos egyértelmiiséggel, azaz azzal, hogy a
kétvaltozés Rekurziv Eloszlas Egyenletnek egyértelmii a megoldésa. Ezt az egyenle-
tet sikeriilt visszavezetni egy, az eloszlast jellemzo kétvaltozos fiiggvény rekurzidjara,
amelynek a fixpontjait kellett meghatarozni. Ehelyett csak skdla-invaridns mérté-
kekkel foglalkoztam, ahol az egyenlet egy egyvaltozos fiiggvény rekurzidjara egysze-
riisodik. Ennek mindig van egy trividlis megolddsa (ami a diagondlis mértékhez
tartozik). A dolgozatomban sikeriilt igazolni, hogy pontosan akkor van masik olyan
megoldasa is a rekurziénak, amelybdl generalhato egy megfelel valdszintiségi mér-
ték, ha a fagyasi idopontok mértani sorozatanak hanyadosa nagyobb, mint egy adott
0* =~ 0.63 érték. Ebbdl kiovetkezik, hogy a rendszer nem endogén, ha a hanyados
nagyobb, mint 8*. Viszont kisebb hanyados esetén az endogenitds bizonyitasihoz ez
nem elég, hiszen csak azt lattuk be, hogy nincs méasik skédla invaridns megoldasa a
Rekurziv Eloszlas Egyenletnek. Ezért megfogalmaztam sejtéseket, melyek a folyto-
nos esetben bizonyitottak és valdszintileg a bizonyitasok megfelelé6 médositasokkal a
vizsgalt esetben is miikodnek. Masrészt szimulacidkat is végeztem, melyek szintén
alatamasztjdk az allitdsokat. Ezen sejtések segitségével, illetve altalanosabb ered-
mények hasznalatdaval mar az is konnyen belathatd, hogy ha a fagyasi idépontok

sorozatanak hanyadosa nem nagyobb 6*-nal, akkor a rendszer endogén.



