Kivonat
A dolgozat f6 célja két specialis alaku diofantikus egyenlet — az x> + A = y® és a Dx* +
2?m = yP — egész szamok koérében vett megold4sainak vizsgélata algebrai
szamelméleti eszk6zokkel. A dolgozat nem egyszertien ezek megoldésat tiizi ki célul,
hanem bemutatja azt az elméleti hatteret, amelynek segitségével ezen egyenletek
kezelhet6k.

Szemlélet és modszertan

A dolgozat kézponti szemlélete az idedlok elméletére és az azokra vonatkoz6
egyértelm primideél-felbontédsra épiil. A megkozelités 1ényege, hogy a
hagyoményos szamelméleti nehézségek (mint a szamelmélet alaptételének
esetleges hidnya) idedlokkal val6 szamoldssal megkeriilheték. Ezt a ,,p-hatvany elv”
alkalmazdsa teszilehet6vé.

F6bb eredmények

1.x* + A = y® tipust egyenlet:

- Megadott feltételek mellett (példaul: Inko(h(v'-A), n) = 1) a megoldasok explicit
alakban levezethet6k.

- A megoldhat6sag feltétele egy konkrét egész egyiitthatds polinom egész
gyokének létezése.

- Szamos meg nem oldhatdsagi esetet is sikertilt bizonyitani, péld4dul ha n paros, ha
n = pX és p osztja A-t, vagy ha y paros.

2. Dx* + 2*™ = yP tipust egyenlet:

- Bevezetésre keriiltek a Lehmer-parok és a hozzajuk kapcsol6do fogalmak
(primitiv osztok, defektivitas).

- Bizonyitast nyert, hogy bizonyos feltételek mellett (péld4dul: D paratlan
négyzetmentes, p > 3, x paratlan) az egyenletnek nincs egész megolddsa.

- A megoldatlansédg kulcsa a Lehmer-szdmok primitiv osztéinak hidnya és az un.
totalisan nemdefektiv szamok jellemzése.

Tézisek és konkluziok

- Az idedlelmélet hatékony eszkoz a klasszikus szdmelméleti problémak kezelésére,
killénosen, ha a szamelmélet alaptétele nem érvényes.

- Az ideélosztalyok és osztalyszamok fogalma kdzponti szerepet jatszik a ,,p-hatvany
elv” igazolasaban.

- A dolgozat 6nallé hozzajaruldsa a 2. lemma, a 19. és a 24. tétel bizonyitasa.
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