11.

Algebra 2, Galois-elmélet feladatsor, 2023

1/4) Adjuk meg cos 20° minimélpolinomjat Q f6lott.

(
(1/5) Adjuk meg v/2 + v/3 minimélpolinomjat Q, illetve Q(+/6) folott!

. (1/6) Legyen a az 23 —2x%+x+1 € Q[z] polinom egyik gydke. Adjuk meg a?+2 reciprokat

a legfoljebb masodfokd polinomjaként!

. (2/3) Hanyadfoku az F'/K bévités, ha F' az f felbontési teste, és

a) K=Q, f=2%-1 b) K=Q, f=25-2
c) K=F; f=2°5-1 d) K="Fs, f=2°-2

. Tegyiik 6], hogy K és K résztestek egy K testben, tovabba |K;| = 64, | K| = 256. Hany

eleme lesz a K és K &ltal generélt résztestnek K-ban?

. (2/7) Tegyiik fel, hogy «, 8,7y € C olyanok, hogy af~y, af+ay+ v és a+ [+ is algebrai

szamok Q folott. Bizonyitsuk be, hogy «, (B és 7 is algebraiak.

(3/1)Legyen a az 2° — 2 polinom egyik nem valos gyoke. Hatarozzuk meg o fokat Q(+/2)
folott, és hatarozzuk meg a Q(«) N R résztestet! Igaz-e, hogy ha K < L < M, ésa € M,
akkor o L folotti foka osztdja a K f6lotti fokanak?

. (4/3) Hatarozzuk meg a Q(v/2 + v/3) | Q bévités Galois-csoportjat.
. (4/4) Hatarozzuk meg a x> — 2 polinom Galois-csoportjat Q folott és Fs folott
10.

(4/5) Bizonyitsuk be, hogy ha egy harmadfoku, racionéalis egyiitthatos, irreducibilis poli-
nomnak nem mindegyik gycke valos, akkor a Galois-csoportja Ss-mal izomorf.

(5/11) Az alabbiak koziil melyik polinomok gyokeit lehet az alapmiiveletek és gykvonés
segitségével felirni?

a) ot + 223 —5r +1

b) x° — 152* +6

c) 2% — 222 +4

A sorszimok o www.math.bme.hu/ lukacs/bboard/alg2/2018 feladatsoraira vonatkoz-
nak, és ezen a cimen az adott feladatok megolddsdt is meg lehet nézni.



