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Feladat 1 Legyen X = M eqy Mobius-szalag, A = OM = St a pereme, Y = D az eqységlemez
R2-ben, és B = 0D a pereme, végiil f : A= S' — B = S! tetszéleges homeomorfizmus. Ldssuk
be, hogy M ragasztasa D-vel f mentén a valos projektiv sik!

Feladat 2 Legyenek RP; és RPy a wvalds projektiv sikkal homeomorf terek, és D; C RP;
olyan, a két-dimenzids D* nyilt egységkorlappal homeomorf részhalmazok, amelyek RP;-beli
lezartjai a zdrt egységkirlappal homeomorfak. Legyen X; = RP; \ D;, 0X; az X; pereme,
és [ egy homeomorfizmus 0X; és 0Xy kozott. Bizonyitsuk be, hogy X1 Uy Xy homeomorf a
Klein-kancsoval!

Feladat 3 Legyen g : M — RP? az eqységnégyzet identikus leképezése dltal értelmezett folytonos
leképezés a Mobius-szalagbol a valds projektiv sikba. Hatdrozzuk meg a g, indukdlt homomor-
fizmust a fundamentdlis csoportok kézdtt!

Feladat 4 Legyenck A, B C R? korldtos, Lebesque-mérhetd halmazok. Bizonyitsuk be, hogy
létezik legaldbb eqy olyan e C R? egyenes, amely A-t és B-t is két eqyenld tertiletii részre osztjal

Feladat 5 Legyen p: G — H eqy feddleképezés, ahol H topologikus csoport. Legyen e € H az
eqységelem és e* € p~i(e) tetszbleges. Mutassuk meg, hogy ekkor létezik pontosan egy csoport-
struktira G-n, amelynek e* az egységeleme és amelyre p csoport-homomorfizmus!

Feladat 6 Léteznek-e a kovetkezd terek kozott fedoleképezések?
e RP" —»T™
o C* = T?
o C"— M, ahol M a Mobius-szalag

e RP? = K, ahol K a Klein-kancsé.



