Matematika A1l
6. feladatsor

Megoldasok
1.
,_ 2 3(2x+5)
a., y = - P
3x—2 (3x—-2)
, 1 2x(1—x)
b.,, ¥ =— 2 22
I+x° (14+x°)
po2 1
c., 302
2
, 2x 2x+1
d, Vv =— -

(=1 (x"+x+1) (=1 (x"+x+1)
e, y'=(3x’+x’)e"

f., y'=(2x—e )sin(x)+(x*+e *)cos(x)

2.
A fiiggvény egy haromtagu, negyedfoku algebrai kifejezés. A harmadik tagb6l mar n = 1 -nél

konstans lesz, ezért n = 2 -nél el is tlinik. A harmadik derivaltnal eltinik a méasodik tag is, n = 5 -nél
az elso6 tagbdl is nulla lesz.

3.

A kéttagli szorzatb6l mutatjuk meg; kéttagl szorzatra pedig a differencialhdnyados definici6jabol
bizonyitunk.

:llm f(x)g(x)_g(x())
XX, X—Xp X=X, — Xy

Ha f'az x,-ban folytonos



Ez barmely x,-ban igaz (ahol f* folytonos), igy
(fg)'=f'g+/fg" .
Innen harom fliggvényre

(fgh)'=(fg) h+(fg)h'=f"gh+ fg'h+fgh' .

4.
a., d—i=—10—3sin(x)
b dy _ cos(x) 2
" odx sin(x) Vx
. dy _ 1+ctg*(x)
odx (14etg(x))
dy 2
= =t
d., —-=ig (x)
] dy _ 2cos(x)
? dx  —2+2sin(x)+cos’(x)
- —
” dx cos(2x)
5.
, 1
Yy = P
a., 1_£
[=3)
by yr=d| g L] (X
» Y 8 X 4 xz
,_sin (g (x))(1+2g”(x))
c, YV = 5

cos”(tg(x))
d., y'=3sin’*(x)cos(x)
e, y'=—8-cos’(1—2x)-sin(1—2x)

f.,, y'=cos(cos(2x—5))-sin(2x—5)-(—2)
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1 +ctg
3
X
2

h., y’'=cos(x?)-2x-cos(2x)—2-sin(x?)-sin(2x)

g, V=
l+ctg

; ,:cos(\/l-i-\/;)
R e

2x+1_ 2(x’+x)

' X X
Jo Y >
X +x
2=
x
k., y'=3v2x+1
. 45x+9sin(x)cos(x)
L, Y 5

(5xz+1—cosz(x))2

b., »' '=—§ctg(3x—1)-(—3 —3ctg’ (3x— 1))

a.,, f(x)=2x+5
b., f(x)=x+1
c., f(x)=12x+16

d., f(x)=—2x+9

8.
a,[-2;-5]

b,[1;-2];[-1;2]



9.

Akkor lehet, ha 1étezik a differencidlhdnyados az adott pontban.

7(0)=lim f(x)_f<0)=lim xzsin(llx):()

x—0 X—O x—0 X

Lehet, méghozza vizszinteset.

10.

Nem lehet, mert a differencialhanyadost jelentd hatarértéket nem tudjuk a nullaban értelmezni (a
végtelenbe tart). A fliggvénynek nem megsziintethetd szakadasa van ott, mert a jobb — és baloldali
hatarértékek kiilonbozdek.



