
2008-2009/1. A1 4. feladatsor: ∞ mint határérték; torlódási pont

1. Számoljuk ki a határértékeket:
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2. Legyen p(x) és q(x) egy-egy polinom. Adjunk módszert lim p(n)
q(n)

meghatározására!

3. Vizsgáljuk: monotonitás, korlátosság, sup, inf, torlódási pontok, lim inf, lim sup, lim.
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4.*Mennyi lehet lim an értéke (a-tól függően, a ∈ R)? És lim zn értéke (z ∈ C)?

5.* Igaz? Hamis?

a) an → 0 ⇒ 1/an →∞ b) an →∞ ⇒ 1/an → 0

c) [an > 0 és an konvergens] ⇒ lim an > 0 d) [an korlátos, bn → 0] ⇒ anbn → 0

Néhány régebbi ZH feladatok gyakorlásul:

1.* a) (5 pont) Definiáld egy sorozat torlódási pontjainak halmazát.

b) (10 pont) Egy egyre pontosodó mérési sorozat n. mérésének eredménye an =
5n

2− n
.

Hányadik mérés után csökken a mért mennyiség és a mért érték eltérése (azaz a hiba) ε = 10−4

alá?

2.* a) (5 pont) Mit tudsz a komplex számok körében az n. gyökvonásról?
b) (10 pont) Ábrázold a komplex számśıkon: {z ∈ C | Im z < Re(2z), |z2| ≥ 4}.

3.* a) (5 pont) Hány valós gyöke lehet egy valós együtthatós 5. fokú polinomnak? (A többszörös
gyököket annyiszor számolva, ahányszoros gyökről van szó.)
b) (10 pont) Mennyi az
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1 öt komplex értékének szorzata?

Emlékeztető

– Ha an divergens, de ∀K-hoz ∃N ∈ N, hogy n > N esetén an > K, akkor an →∞.

– Egy H ⊂ R halmaz infimuma (azaz inf H) a H halmaz alsó korlátjai közül a legnagyobb. H
supremuma (azaz sup H) pedig H felső korlátjai közül a legkisebb.
H minimuma l, ha l ∈ H és l = inf H. H maximuma h, ha h ∈ H és h = sup H.
Egy sorozat infimuma, supremuma az elemei által alkotott halmaz infimuma, supremuma.

– Egy an sorozatnak x torlódási pontja, ha an-ből kiválasztható x-hez tartó részsorozat.
lim sup an jelöli an torlodási pontjainak supremumát, lim inf an pedig az infimumát.


