2008-2009/1. A1l 13. feladatsor: tortfiiggvény integralasa, Riemann integral

1. Keressiik meg a primitiv fiiggvényeket.
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2. Egy 2 méter hosszt valyt keresztmetszetét az f(x) = 1522, z € [-0.1, 0.1] fiiggvény irja le.

a) Mennyi viz fér a valytuba?
b) Ha 10 liter vizet 6ntiink bele, milyen magas lesz a vizszint?

3. Szamoljuk ki az integralokat!
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4* Mekkora az 2% és az x® fiiggvények grafikonja altal kozrefogott teriilet?

5 Mekkora teriiletet vag ki az 22 + y? < 8 korlapbdl az y? = 2z parabola?

(Segitség: az Osszeget kozelitsiik az 1/z integraljaval, és becsiiljiik meg az elkévetett hibét.)
Emlékeztet6

- / aac—+ﬁ dz kiszamolasa: Legyen a nevez6 diszkriminansa D.
ax? +bx +c
Ha D = 0: A nevezd teljes négyzet, igy = [ [% + 2 dz =In Ip(x)] — Ok
Ha D > 0: Parcidlis tortekre kell bontani: = [ - + £-dz = Aln|z 4 a| + Bln |z +b|.

Ha D < 0: :Afj;/((j)) dx—i—Bfﬁdx:Aan(x)l+Barctg(...).

— A Newton-Leibnitz-szabdly: Ha f : [a,b] — R integralhaté, és F' egy primitiv fliggvénye, akkor

b
| #a) iz =1F@) = FG) - Fo)
— Helyettesités hatarozott integralra: Ha g monoton novekvo vagy csokkend, akkor

b 971 (b)
/ f(z)dx = / flgw)d (y) dy. (Ha a képletben minden integral 1étezik.)
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— A pot- és potpot-zh-val, elévizsgaval és vizsgakkal kapcsolatos informaciok talalhatéak a
http://www.math.bme.hu/"ruzsaz/ oldalon!



