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A ládapakolás egy jól ismert, klasszikus kombinatorikus optimalizálási 

probléma. A ládapakolási algoritmusok legrosszabb eset elemzése általában 

az aszimptotikus versenyképességi hányadost vizsgálva történik, bár az 

utóbbi időben az abszolút versenyképességi hányadossal történő elemzés is 

létjogosultságot nyert. 

Az előadás első részében áttekintjük az online ládapakolási algoritmusok 

legrosszabb eset elemzésénél használatos módszereket, a legfontosabb 

algoritmusok alapelveit, az elemzés néhány technikáját. 

Ezután áttekintjük néhány, az online és félig online ládapakolás területén 

elért eredményünket [1-6].  

A klasszikus online feladatra vonatkozó legjobb alsó korlátot egy húszéves 

eredményt megjavítva adtuk meg 2012-ben [1]. (Az aszimptotikus 

versenyképességi hányadost vizsgálva itt és az előadás hátralévő részében 

is.) Itt javítottunk [1] egy másik, 30 éves eredményt is, bármely, nem-

növekvő elemméretű listákat pakoló online ládapakolási algoritmusra. A régi 

alsó korlát 8/7, az új eredmény 54/47. 

Néhány további alsó és felső korlátot adtunk meg egy másik, félig online 

ládapakolási feladatra [2-4]. Nevezetesen, amikor az algoritmus korlátozott 

átpakolást is végezhet, minden egyes lépésben (lépés alatt az input egy új 

elemének érkezését értjük) az adott érkező elem elpakolása mellett k darab 

korábban elpakolt elemet is átpakolhat (más ládába rakhat át). Itt k egy előre 

rögzített pozitív egész. Vizsgáltuk azt a félig online ládapakolási feladatot 

vizsgáltuk, amikor az online algoritmus számára az optimum értéke is 

megadott előre, az input részeként. Erre a feladatra egy 1,323-as alsó 

korlátot adtunk meg [5]. 

[6]-ban egy új feladatot definiáltunk, a fekete-fehér ládapakolási feladatot. 

Ekkor az input lista minden eleméhez egy szín is meg van adva (fekete vagy 

fehér színű az adott elem), és van egy további pakolási szabály is előírva: 

fekete elemre csak fehér, fehérre pedig csak fekete rakható (minden ládában 

alternálnia kell az oda pakolt elemek színének). Tárgyaljuk az ezen feladat 

online változatára megadott 1,72-es alsó korlátot eredményező konstrukció 

alapötletét. Az 1,72-es alsó korlát bizonyítja, hogy a fekete-fehér online 

ládapakolási feladat nehezebb, mint a klasszikus online ládapakolási feladat, 



 
B M E  O P T I M A L I Z Á L Á S I  S Z E M I N Á R I U M  

 

      2013. 03. 14. 

hiszen arra egy (legfeljebb) 1,58889-es aszimptotikus versenyképességi 

hányadosú algoritmus ismert. 

Ez előadás közös munka a hivatkozások társszerzőivel, Békési Józseffel, 

Dósa Györggyel, Leah Epsteinnel, Galambos Gáborral, Hans Kellererrel, 

Markót Mihály Csabával és Tuza Zsolttal. 
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