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Motivacié
Irodalom

Példak

A részben allami tulajdond vallalat a piac szabalyozasara
hasznalhaté. Szamos piacon megfigyelhetd részben allami és
maganvallalatok egyidejii jelenléte.
o Hazai példak: MOL, negyedik mobilszolgaltaté vagy a
tervezett Webbank
e Kiwibank: Uj-Zélandi allami bank
@ Statoil: 60%-os allami tulajdonban lévé norvég energiaipari
tarsasag
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B té PPy
BSEE oacis
Eredmények rodaiom
Gyakran feltett kérdések
o Novelheti-e egy részben allami vallalat piaci jelenléte a
tarsadalmi jolétet?
@ A privatizaci6 optimalis mértéke?
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o Merrill és Schneider (1966) vetette fel a vegyes
oligopéliumokat.

@ Részben allami tulajdont duopdliumok elemzését Matsumura
(1998) kezdeményezte. Egy homogén terméki mennyiségi
duopol modellben meghatarozta az optimalis allami
tulajdonhanyadot (a részben allami vallalat magasabb
tarsadalmi jolétet eredményez, mint a tiszta allami vallalat).

e Hasonlé vizsgalatokat végzett Barcéna-Ruiz és Sedano (2011)
differencialt terméki arduopdliumok esetére.

@ Tiszta maganvallalatos homogén terméki arduopdlium esetét
viszgaltak: Levitan és Shubik (1972), Kreps és Scheinkman
(1983), Deneckere és Kovenock (1992) ...

o Tiszta allami vallalatos homogén termékii arduopdlium eset:
Balogh és Tasnadi (2012).
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o T

iszta Nash-egyensuly az érdekes esetekben nem létezik.

o Kevert Nash-egyensily létezése sem nyilvanvalé.

o Kevert Nash-egyenstly meghatarozasanak nehézsége.

o Kevert Nash-egyensuly tulajdonsagainak jellemzése.
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A D keresleti gérbe metszi a tengelyeket, szigortan monoton

csokkend, konkav és kétszer folytonosan differencialhaté (0, b)-n.

A duopolistak egységkoltségei nullak a ki és ko
kapacitaskorlatjukig, tovabba k; < a.

Hatékony adagolasi szabalyt tételeziink fel.

4
f

min{(D(pj)—ki)+,I(j} min{a,k; }
SW(pr. p2) = /0 P(q+ki)dq-+ /0 P(q)dq

PA

A

Plg)=1-gq




Bevezetés Feltevések
Modellkeret Jeldlések
Eredmények Kifizet&fiiggvények

Kifizetsfliggvények

Bevezetés Tiszta Nash-egyensaly
Modellkeret Kevert Nash-egyensily létezése
Eredmények Kevert Nash-egyensily meghatarozasa

Létezésének sziikséges és elégséges feltétele

A hatékony adagolasi szabaly mellett az i € {1,2} vallalat kereslete

Dk(p;), ha p; < pj;
Ai(D,p1 ki, p2 ko) = 735 D(pi),  ha p=pi=pj
(D(pi) = k)", ha pi>p

Részben allami tulajdona vallalat kifizetéfiiggvénye:

m1(p1, p2) = (1—a)p1 min {ko, A1 (D, p1, k1, p2, ko) } +aSW (p1, p2).

Maganvallalat kifizetéfiiggvénye:

mo(p1, p2) = pamin{ka, Ao (D, p1, ki, p2, k2) } .
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Még egy referenciaar a részben allami vallalat rezidualis keresleti
gorbéjén profitmaximalizalé ar:

D(p1)
pi=arg ma d0-mD{(p)a [ Pla)day
0

ple[ovb]

Tétel
Duopol jatékunknak pontosan akkor létezik tiszta Nash-egyensiilya,
ha max{p3, py’} < p, és ekkor a tiszta Nash-egyensily
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Kevert Nash-egyensily létezése
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* * c __
p1 = p; = p° = P(ki + ko). (1)
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Bizonyitas.

El6bb belatjuk, hogy egyensulyként csak (1) johet széba.

Tth. pi < p5. (a) A D(pj) > ki esete. Ha D5(p3) > 0, akkor a
részben allami vallalat aranak emelése noveli a profitjat anélkiil,
hogy valtozna SW. Ha Dj(p5) < 0, akkor a maganvallalat
arcsokkentéssel profitra tehet szert. (b) A D(p}) < ki esete. Ekkor
a maganvallalat pj arra val6 attéréssel piacra tehet szert, és ezzel
D(0) > k; miatt profitot realizalhat.

Tth. p; > p; egyensaly. Ekkor ha D(p3) > ko, akkor a magan-
vallalat p3-nal magasabb arakon is értékesiti teljes kapacitasat, és
ha D(p3) < ko, akkor pedig a részben allami vallalatnak érdemes
arat p; ala vinnie, mivel ezzel nem valtozna SW, de néne a profitja.
Tth. pi = p3 > p© egyenslyi. Ekkor mindkét cég egyoldaluan
érdekelt aranak kis mértékii csdkkentésében.

Mivel A p€© alatti arak valasztasa irracionalis, az egyetlen lehetséges

egyensuly (1).
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Bizonyitas folytatasa.

Végiil annak sziikséges és elégséges feltétele, hogy egyik
duopolistanak se alljon érdekében egyoldalian arat pc félé emelnie,
a pj, py arak definiciéibdl és a megfelels rezidualis
kifizetsfliggvények szigort konkavitasabél adédik.

coRviNuS
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Egzisztencia tételek
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Prokopovych és Yannelis egzisztencia tétele

e Dasgupta és Maskin (1986). Sajnos a duopol jatékunkra nem
alkalmazhato, mivel sériil a 1 + o fliggvény feliilrél-félig
folytonossaga.

@ Simon (1987), Reny (1999), ...

e Bagh (2010)

e Prokopovych és Yannelis (2012) valamivel révidebben
kimondhaté 3. tételiiket alkalmazzuk.
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Tétel (Prokopovych és Yannelis (2012))
Az ({1,2},[0, b]?, (1, m2))-nek létezik kevert egyensiilya, ha
(i) m + mo fiiggvény megszoritdsa S-re folytonos;
(ii) léteznek olyan /{ - Si — R folytonos fiiggvények (i,j €A1,
2}), hogy mi(x) = E(x) minden x € Si-re és i,j € {1,2}-re;
(iii) minden i € {1,2}-héz és x € S-hez létezik olyan j € {1,2},
hogy H(x) > mi(x) > I:7(x), ahol —j a masik indexet jeloli;
(iv) minden x = (z,z) € Sp-hez léteznek olyan i,j € {1,2}
indexek és létezik olyan S/-beli elemekbdl all6 x-hez tarté
{(xk,2)}%2, sorozat, amelyre limy_, H(xK,z) > mi(x);
(v) ha léteznek olyan i,j € {1,2} indexek és olyan
x = (z,z) € Sp-hez tarté Si-beli elemekbsl all6 {(x*,z)}3°
sorozat, hogy limy_, I{(x}‘,z) > mi(x), akkor
limg 00 /J;,-(z,x,-k) < m_i(x).
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Néhany jelolés

SU = {Gax) €062 x> x)
52 = {(X;[7 ) S [0,b]2 | X1 > X2}
S {(X17X2) S [0,b]2 | X1 = Xz}
Sp = {( ) € [0, b) | limsup,_,, m1(y) + m2(y) > m1(x) + ma(x)} -

5
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Kevert Nash-egyensily létezése a duopol jatékunkban

Mivel 71(p, p) + ma(p, p)-ben SW folytonos [0, b]?-6n és 1,2
profitfliggvénye azonos arak mellett a [0, p€]-n linearis p-ben, mig a
(pS, b)-n a torési szabaly szerint a keresleti gorbe konstansszorosa,
teljesil (i).

A (ii)-ben legyenek I1(p1, p2) = m1(p1, p2) az St-en,

12(p1, p2) = m1(p1, p2) az 5%-6n, I3 (py1, p2) = ma(p1, p2) az S'-en
és 12(p1, p2) = ma(p1, p2) az S2-6n.

(iii) abbol adédik, hogy az ¥ folytonos kiterjesztéseit véve

It(p, p) = m1(p, p) = £ (p, p) & L(p, p) < ma(p,p) < 3(p,p)
minden p € S-re.

coRviNuS
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Modellkeret Kevert Nash-egyensuly létezése Modellkeret Kevert Nash-egyensuly létezése
Eredmények Kevert Nash-egyensily meghatarozasa Eredmények Kevert Nash-egyensily meghatarozasa
Kevert Nash-egyensily létezése a duopol jatékunkban II. Jeltlések és néhany észrevétel

A (iv) és (v) pontok teljesiiléséhez vegyiik figyelembe, hogy

Sp = {(p,p) €[0,b]? | p¢ < p < b}. A max{p;, pJ'} > p° eset vizsgalandé.

(iv)-hez legyen j = i =1 (j = i = 2 is alkalmas volna). Ekkor Legyen (41, p2) a jaték egy tetszéleges kevert Nash-egyensulya,
barmely (p, p) € Sp-hez barmely alulrél monoton p-hez tarté tovabba legyen p; = supsupp(y;) és p; = inf supp(¢;), ahol
{p{‘}f’:l sorozatra limy_,oo 11 (pX, p) > m1(p, p) mivel p-nél kisebb ie{1,2}.

arakon az allami vallalat min{ky, D(p)} mennyiséget értékesit, mig Vegyiik észre, hogy ha p7’ > p€, akkor p, > pd > pc, mivel a

P .éron osztoznia ke.ll a D(_P) piacon, ami p > p° miatt kevert egyenstlyban a maganvallalat pS aron legfeljebb annyi
min{ky, D(p)}-nél jéval kisebb értékesi.tést eredményez. profitot érhet el, mint p’ &ron. Ebbé| adédéan p, > ps.

Az (v) pont belatasdhoz még azt kell figyelembe venni, hogy Ha pedig p; > p© > pJ", akkor legalabb annyit mondhatunk, hogy
limi_00 B (p, pX) < m2(p, p), mivel a maganvallalat (p, pk) arak p, > p és p, > p-.

mellett a rezidualis keresleti gorbén kevesebbet értékesit, mint
(p, p) aron a piacon valé osztozkodassal p > p© miatt.

Tasnadi Attila Duopélium részben allami tulajdond vallalattal 17 /25 Tasnadi Attila Duopélium részben allami tulajdond vallalattal 18 /25
Bevezetés Tiszta Nash-egyensaly Bevezetés Tiszta Nash-egyensaly
Modellkeret Kevert Nash-egyensily létezése Modellkeret Kevert Nash-egyensily létezése
Eredmények Kevert Nash-egyensily meghatarozasa Eredmények Kevert Nash-egyensily meghatarozasa
Néhany lemma Linearis keresleti gorbe esete

Lemma
Legyen D(p) = (1 —p)™, P(q) = (1 —q)" és k = k1 = ko.
Pontosan akkor nincsen tiszta Nash-egyensuly, ha k € (1/3,1).
Ekkor a nevezetes arak értékei:

p1-nek és pr-nek nem lehet azonos ar mellett atomja.

Lemma

B — pS vagy B — p. 1—k d d (1—I<)2 . 11—«

P1 = P1 Vagy b2 = P2 PT:P?:T, PL=P =" Pf:2_a(1_k)-
Lemma

SW trapézok teriiletei:
max{By, P2} < max{pf, I

(1—p3), ha p1 > po;
(1-p3), ha p1 <po.

(1+p)(1—p1)=

SW(p1,p2) = { (1+p)1—p2)=

NN =
NN

Lemma

p, = p,, tovabba p1-nek és py-nek nincsen atomja a legkisebb
arnal.

corviNuS
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Megoldas keresése

Tth. p, =P = pS és a maganvallalat egyensulyi profitja

72 = pdk = pJ'(1 — pJ' — k). Jeldlje rendre F és G az allami és a
részben allami vallalat eloszlasfiiggvényét.

A maganvallalat célfiiggvénye

mo(F, p2) = p2k(1 — F(p2)) + p2(1 — p2 — k)F(p2) = 2. (2)

(2) atrendezésével adodik

pk —T7
Flp2) = ,02(2/i -1 +2P2)' ®)

Ellenérizhets, hogy F(pS) =0, F(ps') = 1 és F szigortan
monoton ndvekedd [pg, p5']-en.
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Megoldas keresése IlI.
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Megoldas keresése II.

Az elsérendii linearis differencialegyenlet altalanos megoldasa
1

1 1 = k(l-a)

o= ()

(P1) pr \2k+p1—1 p1

ésa G(pg) = 0 kezdetiertek és pd = (1215)2 felhasznalasval

C=—k(1-a) (Zf—z\l/al
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m1(p1,G) = (1 —a)pik(l— G(p1)) + (1 — a)pa(l — p1 — k)G(p1) +

1 1 [P7
05 (1= R)6(p) + a5 [ (1= B)dG(p) =

p1
A maganvallalat stratégiaja a %(Ph G)=0¢és G(pd)=0k. & p.
megoldasa segitségével kaphaté meg.
on
(P G) = (L= a)k(1= G(p1) — (1~ c)prkg(pr) + (1— )
[(1 = p1 = k)G(p1) — p1G(p1) + p1(1 — p1 — k)g(p1)] —

opiG(p1) + (1~ p)a(pr) — 50(1 - B)a(p)

2
= [(1-a)(1—2p —2k) —ap] G(p1) +
(I—a)p1(l—p1—2k)g(p1) + (1 — )k =0
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Zaré gondolatok

@ Sok nyitott kérdés!
@ a — 0 a tiszta maganvallalatos megoldashoz ,tartunk’-e?

@ « — 1 tiszta allami vallalatos megoldashoz ,tartunk’-e?

coRviNuS
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Koszoném a figyelmet!
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