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Bevezetés az általános topológiába, 2020/21 II. félév

1. Topológiai alapfogalmak.

Topológia, nyílt, zárt halmaz. Topológia képe és inverz képe. Faktortopológia, altértopológia. Környezet,
környezetbázis. Topológia bázisa. Halmaz bels®, torlódási és határpontja. Halmaz belseje és lezártja.
Halmaz belsejének és lezártjának tulajdonságai. Függvény folytonossága.

2. Rendezés a topológiák halmazán.

Topológiák in�muma és szuprémuma. Topológiák in�mumának és szuprémumának a bázisa. Projektív
topológia és �nális topológia; valamint jellemzésük függvények folytonosságával. Topologikus terek
szorzata. Megszámlálható sok metrizálható tér szorzata metrizálható.

3. Szétválasztási tulajdonságok.

A T0, T1 és T2 terek tulajdonságai. Általánosított sorozatok és határértékük. Függvény határértéke. A
konvergens sorozatok jellemzik a topológiát. Átviteli elv függvény határértékére. Reguláris és normális
terek. Reguláris terek jellemzése. Minden metrikus tér normális T1 tér.

4. Uriszon-tétel.

Lindelöf-tér. Tyihonov-lemma. Uriszon-tétel.

5. Tietze-tétel.

Tietze-tétel. Félmetrizálható terek. Félmetrikák által generált topológia bázisa.

6. Teljesen reguláris terek.

Teljesen reguláris terek és jellemzésük. Teljesen reguláris T2 terek beágyazási tétele. Uriszon beágyazási
tétele megszámlálható bázisú reguláris T1 terekre. Uriszon metrizációs tétele T1 terekre.

7. Kompakt terek és halmazok.

Kompakt tér, kompakt halmaz. Relatív kompakt halmaz. Kompakt halmazok tulajdonságai. Kompakt
T2 tér normális. Centrált halmazok, rács és sz¶r® fogalma. Tér kompaktságának jellemzése centrált
halmazokkal, rácsokkal és sz¶r®kkel. Cantor-féle közösrész tétel. Tyihonov-tétel.

8. Lokálisan kompakt terek.

Lokálisan kompakt terek. A T2 terekben lév® lokálisan kompakt halmazok jellemzése. Lokálisan kompakt
terekben lév® lokálisan kompakt halmazok jellemzése. Alexandrov-féle kompakti�káció. Uriszon és Tietze
tétel lokálisan kompakt terekre. Egységosztás tétel lokálisan kompakt terekre.

9. S¶r¶ségi tételek.

Stone-féle s¶r¶ségi tétel. Stone�Weiertrass féle s¶r¶ségi tétel kompakt tereken. Stone-Weiertrass fele
surusegi tétel lokálisan kompakt tereken. Kompakt tartojú és végtelenben elt¶n® függvények tere.
Folytonos kompakt tartójú függvények terének a lezártja. Trigonometrikus függvények s¶r¶sége a
folytonos periodikus függvények körében


