Szamitasi modszerek a fizikaban 1. Név:
2. zarthelyi dolgozat Neptun kéd:

2021. 11. 29. 14.15-15.45

1. |2 3. 4 5. S

1. Legyen V a legfeljebb mésodfoku valds egytitthatdés polinomok vektore a (10 p.)
valos szamtest felett. Tekintsiik az alabbi miiveletet.

T:V-=>V  plx)—plx+1l)

(Példaul T'(z% +x +2) = 2> + 3z + 4.)
1.  Mutassa meg, hogy T linedris operator.
2. Irja fel a T operdtor matrixat az e; = 1, es = x, e3 = 22 bazisban.

2. Tekintsiik a kovetkezo egyenletrendszert, ahol a,b € R paraméter. (7+3 p.)
1+ 2x9 —x3 =0b
21’1+6$2+CL1’3 =3b+1
x1—|—3x2+2;1:3 =b+1

a.) Az a és b paraméter mely értéke esetén lesz az egyenletrendszernek nulla,
egy illetve végtelen sok megoldasa.
b.) Adja meg az egyenletrendszer megoldésat a fenti esetekben.

1 1 =2
3. Legyen A= [ -2 2 5 |. Szédmolja ki a A~! matrixot. (10 p.)
-1 -2 1
4. Hatdrozza meg az alabbi matrix determindnsat. (10 p.)
m™ 7 —m 4m
1 3 1 5
B = 2 2 0 6
4 6 =2 20
5 1 1 .
5. Legyen C' = [1 2 2|, valamint f: R — R, f(z) = cos (?) (4x5 p.)
1 2 2

a.) Hatdrozza meg a C' matrix A1, Ao, A3 sajatértékeit és a hozzdjuk tartozd
vy, U9, V3 sajatvektorokat.

b.) Adja meg a v; vektor dltal meghatarozott egyenesre valé ortogonalis
vetités P; matrixat az ¢ = 1,2, 3 esetben.

c.) Adja meg a C métrix spektralfelbontését.

d.) Szémolja ki az f(C') matrixot.



