Matematika MC, 13. hét
Vektorok

I. Euklidészi tér vektorai.
1. Mekkora az a = (1,2,—1) és a b= (2,1,1) vektor altal bezart szog?
2. A ¢ € R paraméter mely értéke esetén lesz az u = (3,2,1) és a v = (=5, 1, ¢) vektor merdleges
egymasra?
3. Mutassuk meg, hogy minden z,y € R™ vektorra

(tye-—y =0 o |zl =]y,

teljesiil, ahol ||-|| jeloli az euklidészi normat.

4. Mekkora szoget zar be egymaéssal a négydimenziés kocka egyik csticsabdl inditott testatlod és
oldalél vektor?

5. Mutassuk meg, hogy minden a, b, c € R? esetén, ha a® 4+ b? +c? < 1, akkor a+ 2b+ 3¢ < V/14.

6. Az z,y, 2 € R paraméterek mely értékei esetén lesz az f(z,y,2) = 22 — /by + 4z a kifejezés
értéke maximalis illetve minimalis az 22 + y2 + 22 = 1 feltétel mellett.

Linearis leképezések

I. Tekintsiik az aldbbi matrixokat.

2 3 15
=G0 =)
Hatarozzuk meg a 2A + A? — BA + B métrixot.

I1. Hatarozzuk meg az aldbbi matrixok n-edik (n € NT) hatvanyat, ahol a,b € R paraméter.
a 0 11
=60 =6

III. Adjuk meg, hogy mely A matrix, illetve = és b vektor esetén irhato fel az

2x1 +2x0 —x3+5=0
—To+ a3+ 3x4 =2
T1+To+23—24—3=0
1’1—1’4+7:0

egyenletrendszert az Ax = b alakban.
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