Analizis 1. Név:

1. pétzarthelyi dolgozat Neptun kod:
2025. 11. 17. 12.15-13.45

1. Tekintsiik az M = ]0,00[ halmazon a d : M x M — R, d(z,y) =

log, (g)‘ (3+5+7p.)
fiiggvényt.
a.) Igazolja, hogy d metrika az M halmazon.
b.) Adja meg a By(3) halmaz elemeit. (Az x € M pont koriili nyilt r € Rt sugara
gombot jeloli B,.(x).)
b.) Tekintsiik az a : N — M, a, =
n

Cauchy-sorozat-e, illetve konvergens-e?

sorozatot. Ez a sorozat korlatos-e,

2. Legyen M = R? és d az euklidészi metrika, valamint (6+5 p.)

1
A:{(x,y)EM]0<:E<2, O<y§x2}u{<0 )EM‘ n€N+}

, —
n

a.) Hatarozza meg az A halmaz belsd, torlodési és izolalt pontjait.
b.) Hatarozza meg az A belsejét és lezartjat.

3. Legyen (Mi,d;), (Ms,dy) metrikus tér, ahol dy a diszkrét metrika, és legyen (10 p.)
f: My — M, folytonos injektiv fiiggvény. Mutassa meg, hogy az M; tér minden
pontja izolalt pont.

4. Legyen My = My = M = |0,00[, minden z,y € M pontra legyen di(z,y) = (10 p.)
|z —y| és do(w,y) = |V —\/y|. Tekintsik az f,g : My — M, f(z) = a* és

g(x) = x fliggvényeket. Folytonos-e, illetve egyenletesen folytonos-e az f és a g
fliggvény?
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5. Legyen D= | 1 5 —1]. Szamolja ki a sin (%) matrixot. (12 p.)
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