Analizis 2, 1. hét

Riemann-integral kozelité Osszege

IA Igazoljuk, hogy minden a € Rt paraméter esetén

teljestil.
IIA Legyen f € R([0,1],R) olyan fiiggvény, melyhez létezik olyan ¢ € RT szam, hogy minden
z € [0,1] esetén f(x) > c teljesiil. Keressiik meg a
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hatarértéket.
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I Az eddigieket felhasznalva bizonyitsuk be, hogy lim Y o
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IV* Mutassuk meg, hogy minden f € C([a,b],RT) fiiggvényre
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lim { / fr= sup f(x).
n—00 a z€Ja,b]

VB Igazoljuk az alabbi sordsszegeket, ahol a € |1, 00].
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VI* Legyen f € C(R,R) olyan fiiggvény, melyre lim f = a és lim f = b teljesiil. Szamoljuk ki a

z

lim (flx+1)— f(z))dx

z—oo |

hatarértéket.
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Integralfiiggvény

I# Hatarozzuk meg a kovetkezs fiiggvények derivaltjat!
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I Mutassuk meg, hogy az

d w . 5 d w . 5 U2
% sin dm—i—% sinxz” dax = . cosx dx

egyenlet teljesiil!

x

P Hatérozzuk megaz F : R — R, F(z) = / te™4 4t képlettel értelmezett fiiggvény minimumét
-2
és maximumat a [—2, 2] intervallumon!

r 1
VM Tekintsitk az F: R — R, F(z) = | ———— dt fiiggvényt.
ekintsiik az (x) /0 P dt figgvény

1. Az F fuggvénynek van-e lokalis szélsGértéke a 0, 3[ intervallumban?
2. Hol veszi fel F' a minimumat illetve maximumat a [0, 3] intervallumban?
3. Van-e inflexiés pontja az F' fiiggvénynek a |0, 3[ intervallumban?

VA Hatarozzuk meg az alabbi hatarértékeket!
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VI Keressiink hibat az aldbbi szamitasban.
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—- dr=logr - —— — [logz- —5— - de=1+ [ —- dz
z logx log x log°z = rz logx

0=1

VIF Legyen f € R([0,7],R) és mutassuk meg, hogy ekkor

/ f(sinz)cosz dz =0
0

teljestl.
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