Analizis 2, 9. hét

Komplex fiiggvény vonalmenti integralja és Cauchy integralformulai

IA Szamoljuk ki az alabbi / f alaku integralokat, ha

.
1. f(2) = e%? és v az origobol a —1 + i pontba mend szakasz;
2. f(z) = z és v az origo koriili egységsugaru kor pozitiv irdnyitassal;
3. f(z) = — és y az origo koriili egységsugart kor pozitiv irdnyitéssal;
z
4. f(z) = 2", ahol n € Z és v az orig6 koriili r € RT sugara kor pozitiv irdnyitassal.

1. f(2) = Im(2) Re(2) () =t +it? t€0,2]
2. f(z) =¢€" 7(t) = cos(nt) + isin(rt) t €[0,1]
3. f(z)=ze" y(t) = 2t + (2 4 2t) tel,5]
4. f(z) =zsinzcosz ~(t) = 2 cos(mt) + isin(mt) te[1,0]

M Legyen a € C, r € R*, n € Z\ {0} és tekintsiik a
~v:[0,1] - C ts a4 re™?mit

gorbét. Hatarozzuk meg a v gorbe indexfliggvényét, azaz adjuk meg az

1 1
Ind, : C\Rany — C zn—>—./ dx
2riJy T — 2

fliggvényt.

IVA Cauchy integralformulai alapjan szamoljuk ki az adott f : C — C fiiggvény és v pozitiv

irAnyitasd zart gérbe mellett a | f vonalmenti integralt.

Bl
1. f(2)= sm(z), ~: az origo koriili 2 egység sugaru kor;
z
e2z
2. f(z) = S VA 1 koriili 7 egység sugaru kor;
” —
3. f(2) cos(rz) — 1 az origo koriili r egység sugara kor, ahol r € 1248
. =—"—— 7 azor r ra kor = ;
z 22 + 22 _ 37 Fy g u r gy g ug ) r 27 3 ) )
4. f(z) = smgz), ~: az origd koriili 1 egység sugartu kor;
z
54112243
5. f(z) = %, ~v: az 1 41 koriili 2 egység sugara kor;
z
6
6. f(Z) = (Z_l)jw, Y az Orig(') koriili 10 egység sugarfl kor,
3
7. f(z) = M, ~: az origo koriili 1 egység sugart kor;
z
1
8. f(z) = m, ~: az i koriili 2 egység sugart kor.
z
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