Vektor- és matrixalgebra, 3. hét

Komplex szamok trigonometrikus alakja, logaritmusa, hatvanyozasa és trigonometrikus fiiggvényei

I. Irjuk fel algebrai alakban az alabbi szamokat.

In(—3j) In (—el7) In(1-1i) In (—1—|—\/§i)

(Ha z = |z| (cos p + isinp), ahol 0 < |z| és —7 < p < m, akkor Inz = In|z| +i¢p.)

II. Trjuk fel algebrai alakban az alabbi szamokat.

(Ha z,v € C és z # 0, akkor z¥ = evlnz‘)

III. A komplex szémtest felett oldjuk meg az egyenleteket.

- w e

B=z

22 =5(1+i)z+13i=0
26 -9234+8=0

28 —1724416=0

IV. Geometriai sor dsszegképletére visszavezethetd feladatok.

1.

2mik
Minden n,k € N szamra n # 0,1 esetén legyen z, = exp ( Lk ) Bizonyitsuk be, hogy
n—1
Z zr, = 0 teljesiil.
k=0

Igazoljuk, hogy minden a,b € C esetén teljesiilnek az alabbi formulak.

sin ((TLQW') sin (a + %b) n sin (
7 Z cos(a + kb) =
k=0

Sin 5

L‘;l)b) cos (a + %b)

int
sin 5

Z sin(a + kb) =
k=0

20

. Szémoljuk ki Z(l +1)* értékeét algebrai alakban.

k=1

V. Trigonometrikus (hiperbolikus és inverz) fliggvények.

1.

Mely természetes szamot hataroznak meg az alabbi kifejezések?

o i th (g ~log(2) )
—4ich <10g(2) + 2) —6cos(m+ilog(3)) 12th (log(5) + ) 17 S 15
- 1

2. Egyszertsitsiik az alabbi kifejezéseket.

1 1
cos arcsin 3 sin arctg 3 tharch2 charsh 2

3. Adjuk meg az alabbi egyenletek Osszes megoldasat a komplex szdmok korében.

cos(z) = Z ch(z) = -1

3. hét, Vektor- és matrixalgebra, 2026.09.24., Andai Attila



