Matematika A3 szigorlat — 2014. majus 20.

Minden feladatnal indokoljon részletesen, indoklas nélkiil kozolt eredmény nem fogad-
hato el.

Kérdések (6 x 4 + 2 x 3 = 30 pont)

1. Hogy sz6l a binomialis tétel?

e I

. Irja fel a geometriai szamsor 4ltaldnos alakjat. Mely feltétel teljesiilése mellett lesz

a sor konvergens? Irja fel a sor Gsszegképletét.

Irja fel a (kelléen sokszor) differencialhat6 f fiiggvény xy € Dy pont korili n-ed
fokt Taylor-polinomjat.

Irja fel egy kozonséges, elsérendii, linedris, inhomogén kezdetiérték-probléma 4lta-
lanos alakjat.

Mit értiink egy komplex szdm n-edik gyokén? Irja fel a —2 harmadik gyokeit.
Allapitsa meg a kovetkezd differencidlegyenlet tipusat: y” — 22y’ + y = 22

Mikor neveziink egy v vektormezot potencialosnak?

Irja fel egy harmadrendi, kozonséges, linedris, allandé egyiitthatés, inhomogén
kezdetiérték probléma altaldnos alakjat.

Feladatok (7 x 10 = 70 pont)

1.

Hatérozza meg annak a tetraédernek a térfogatat, amelynek csicsai A(1;0;0),
B(1;3;0), C(0;0;1) és D(—1;1;1). Tovabbd irja fel a B, C' és D pontharmas altal
meghatéarozott sik egyenletét, és az A pont tavolsagat ettdl a siktol. (44-44-2p)

. Végezze el az

fliggvény teljes fiiggvényvizsgalatat.

Szamitsa ki az f(z,y) = - ¥ fiiggvény hatarozott integraljat a 7 korlatos tarto-
manyon, amely tartomany hatarai az y = vx + 1, az y = x és az x = 0 egyenletii
gorbék.

Hol van lokéalis szélséértéke az f(z,y) = x? — x + 4wy + 6y — 3y? + 3 fiiggvénynek
és milyen tipusi?

Mekkora az {vhossza az r(t) = (—6t — 6t + 2¢3)i + (6t — 6t — 2¢3)j + (3t + t3)k
térgorbe —1 <t < 1 paramétertartomanynak megfelel6 szakaszanak?

Létezik-e potencidlja az u(x,y,z) = zcos(y + 2%)i — xzsin(y + 22) + (zcos(y +
2%)—2x2? sin(y+2?)) vektormez6nek? Ha igen, hatdrozzon meg egyet. Mennyi az u
integralja az (1,0,0) ponttdl az (5, —4,2) pontig egyenesszakasz mentén haladva?
Oldja meg az y” + 3y’ + 2y = 0 differencidlegyenletet y(0) = 0, ¥/(0) = 1 kezdeti
feltétel mellett.



