Negyedik A3 szigorlat
2017. junius 6., 10:15-11:45

ELMELETI KERDESEK (3 X 10 PONT)

1. (i) Egyvaltozos valds fiiggvény xy € R pontbeli folytonossaganak és hatarértékének definicidr,
kapcsolatuk (5 pont); (ii) Egyvéltozds valds fliggvénybdl szarmazé gorbe ivhosszanak, forgastest
térfogatanak, palastja felszinének kiszamitasa (tételek) (5 pont).

2. (i) Determinédns definicidja (axiomatikus bevezetés) (5 pont); (ii) Négyzetes métrix in-
vertalhatésaganak szitkséges és elégséges feltétele (tétel) (5 pont).

3. (i) Adott intervallumon értelmezett fiiggvények linedris fiiggetlenségének, ill.  Wronski-
determinansanak definicidi, kapesolatuk (5 pont); (i) az allandé egyiitthatés, homogén, linedris
differencidl-egyenletek megoldasanak algoritmusa (tétel) (5 pont).

FELADATOK (7 x 10 PONT)

pTE haxz# 1,2 >0

L ] valos fiiggvény
P azr=

1. A p € R paraméter mely értékére lesz az f(z) = {
folytonos az x = 1 pontban (10 pont)?

2. Legyen x > 1 és g(x) := log,e. Létezik-e a g fliggvénynek maximuma az (1,+o00) C R
intervallumon (10 pont)?

3. Szamitsa ki az f(z) := \/1i7 fliggvény [0, 4+00) f6l6tti darabjanak z-tengely koriili megfor-

gatasaval kapott forgastest (i) térfogatat (5 pont); (ii) ill. a forgdstest (zy) sikkal vett met-
szetének a teriiletét (5 pont)!

4. (i) Keresse meg a rogzitett K € RT kertiletti (vagyis 0ssz-élhossziisdgn) lehetséges téglatestek
kozott a maximalis térfogatit (5 pont): (ii) mutassa meg, hogy barmely téglatest V' térfogata
és K kertilete kozott fenndll a V' < % egyenlOtlenség és az egyenloség esete pontosan akkor
valosul meg, ha a téglatest kocka (5 pont)!

—14+v6 1. /545
5. Hatarozza meg az ¥ 2 2 matrix (i) inverzét (5 pont); ill. (ii) a matrix
_ 1 /5+v6  —1+V5
2V 2 4
sajatértékeit (5 pont)!

cos’t
r vektormezé (t) := sin® ¢ irdnyitott térgérbe ¢t € [0, 27]
cos(2t)

6. Mennyi a v(r) = r—2

darabjara vett integréalja (10 pont)?

7. Irja fel a 322 + 6zy? + (6x2y +4y%)y’ = 0 egyenlet dltaldnos megolddsat u(x, y(x)) = ¢ implicit
alakban (10 pont)!



