FELADATOK AZ A2 (VBK) TARGY HALLGATOI SZAMARA
2022/23 /tavasz, 14. hét

. Irjuk fel az f(z) = fiiggvények xo = 0 béazispontu Taylor-sorat és

1 1
s g(r) = ——
Vi —x 9() V4 —x?

a sor konvergenciasugarat! Adjuk meg elemi miiveletekkel az z* egyiitthatoit!

1
. Legyen f(r) = ————= és 29 = 0.
gyen f(x) /39 — 002 0
a) Irjuk fel az f fiiggvény x bazisponti Taylor-sorat és a sor konvergenciasugarat!
b) z® egyiitthatoja? (Elemi miiveletekkel adjuk meg!)

Q) FO(0) =7, f(0) =7

23

/32 — 212
konvergenciasugarat! Szamitsuk ki g(192(0) és g11%%)(0) értékét!

. Irjuk fel a g(z) = fiiggvény xo = 0 bazisponti Taylor-sorat és a sor

1/2 1

. Adjuk meg az ﬁdx integral értékét az integrandus nyolcadfokid Taylor-
0 +x

polinomjanak felhasznalasaval, és becsiiljiik meg a hibat!

. Irjuk fel az f(x) = V14223 fiiggvény zy = 0 bézisponti Taylor-sorat és a sor
konvergenciasugarat! Szamitsuk ki f(0) és £19(0) értékét!

. Legyen f(x) =0 ha z € (—,0], és f(x) = 2 ha 2 € (0,n]. Irjuk fel f Fourier-sorat! Mely
pontokban allitja el f Fourier-sora a fliggvényt?

. Legyen f: (0,27] = R, f(z) = z, és terjessziik ki ezt a fiiggvényt periodikusan R-re. Irjuk fel
f Fourier-sorat! Mely pontokban allitja el§ a Fourier-sor a fiiggvényt?

. Legyen f(x) =0ha z € (—,0], és f(x) = /2 ha = € (0,7n]. Irjuk fel f Fourier-sorat! Mely
pontokban allitja el6 f Fourier-sora a fiiggvényt?

. Jeloljiikk f-fel az abszolutérték-fiiggvény periodikus kiterjesztését a [—m, ) intervallumrol a
szamegyenesre. Irjuk fel a Fourier-sorat!

Emlékeztetd
Egy f:[—m,n] = R integralhato fv. Fourier-sora: ®(x) = % + Z(ak cos kx + by sin kx).
k=1
1 (" 1 ["
Az ay, bi-k a Fourier-egyiitthatok: — ay = —/ f(z)coskxdr, b,=— f(z)sin kzx dzx.
), ),

Egy fiiggvény "szakaszonként folytonos", ha véges sok pont kivételével folytonos, és e véges
sok pontban létezik mindkét oldali véges hatarérték. Dirichlet tétele: Ha az f fiiggvény 27w
szerint periodikus, korlatos, és a (0, 27) intervallumon fés f’ "szakaszonként folytonos", akkor
a Fourier-sora pontonként konvergens.

fla+) + flz—)

2
(f(z+) az a-beli jobb oldali, f(z—) az a-beli bal oldali hatarértéket jeloli.)

Ekkor z-ben a Fourier-sor 6sszege ®(x) =



