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1. Szamoljuk ki a kévetkez6 hatarértékeket:

Ty +3 , sin z , sin(z%y)
a) im b lim ¢) lim ——==
(z,y)—(0,0) x2y + 4 (z,9)—(0,0) COS Y (z,y)—(0,0) 22 coS 12
. sin zy ) ) 1 ) T
d lim e lim arctg(zy) - sin ——— f lim —
) (2y)—(03) T ) (2,4)—(0,0) 8(ey) 22 4 2 ) (,9)—(0,0) Y
3 3 2
9 m T hy g Dt
(z.)—(0,0) 222 4 22 (z.y)—(0,0) 222 4 2y? (z.9)—(0,0) 222 4 3y?
322 + 5y° ) 22 + 2xy + 9> ) r+ry—vy
im k) lim — 1) lim ————~
(z,9)—(0,0) 22% + vy (z,y)—(2,—2) T4 —y (zy)—(0,0) T + 2y + Y

U ha (z,y) # (0,0)

. Legyen f(z,y) = { Azt 7yt . Mely pontokban folytonos f7

0, egyébként

arctg $2——}—y2’ ha (ZL’, y) 7£ (Oa O)
c, egyébként
pontban folytonos legyen!

. Legyen f(z,y) = . Adjuk meg c értékét ugy, hogy f minden

. Tovabbi gyakorlo feladatok:
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barmely egyenes mentén felvéve egy origbhoz tarté pontsorozatot, az ezekhez tartozo

fiiggvényértékek sorozatdnak mindig ugyanaz a hatarértéke. Vizsgaljuk meg a fliggvényértékek

sorozatanak hatarértékét akkor is, ha az y = 22 egyenlet parabolan kozelitiink az origohoz.

Van-e a fiiggvénynek hatérértéke az origoban?

. Mutassuk meg, hogy az origobn atmend

Emlékeztetd

Vektoros jelolést hasznalva: Egy f : A — R™, A C R” fiiggvénynek d € R™ a hatdrértéke
az Ty € R™ pontban, ha 7y minden kornyezete tartalmaz Zy-t6l kiilonbézé A-beli pontot, és
minden ¢ > 0-hoz létezik § > 0, hogy 0 < |Z — Z| < J esetén |f(Z) — d| < e.
Az f + A - R™ A C R” fiiggvény folytonos az Ty pontban, ha értelmezett xy egy
kornyezetében, és qh%ng f(&) = f(&).
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