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MEROLEGES SZERKESZTESE EGY EGYENES ADOTT
PONTJABAN VONALZOVAL ES ETALONNAL.

Hieert «Grundlagen der Geomelrie» c¢z. milvében ot sik-
geometriai feladatot jeldlt ki mint olyant, melyeknek elvigez-
hetoségét a geometria elemeiben okvetetlenil fel kell tenniink.
E feladatok azonban, mint kimutatja, nem figgetlenek egy-
mistol, hanem visszavezethelok az elsd kettore, t. 1. a kovet-
kezdkre :

1. Két pont dsszekotése egyenessel és két nem parhuzamos
egyenes metszéspontjanak meghatiarozisa.

2 Adotl hosszisignak adott egvenesen adott pontbol vald
felrakisa.



Az 1, feladat megoldisira a voralzd szolgal, A 2. feladat
megoldisira alkalmas eszkozt {ransporferimek nevezzik.

Utobb Kirscuik bebizonyilotta,” hogy minden szerkesztisi
feladat, melyet a vonalzoval és a transporteurrel megoldhatunk,
akkor is elvégezhetd, ha a transporteurt egy ¢lalonnal helyet-
tesitjiik, vagyis oly eszkozzel, mely esak egy bizonyos, az
illetd eszkdz daltal teljesen megszabott hosszisagnak (mondjuk
a hosszegvségnek) dtrakisira alkalmas., Ezt a tételt Hineerr
is dtvette emlitett mivének Gjabb kiaddsaiba.

Mégz egy lépéssel tovibb juthatunk Sreixer ama tételére
hivatkozva, hogy mihelyt a sikban megrajzoltunk egy parallelo-
grammat, barmely pontban barmely egyeneshez pusztin vonalzo
segitségével szerkeszthelink parhuzamot. Ekkor ugyanis kiny-
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nyen belithato, hogy az élalont oly eszkioz is helyettesitheti,
melynek segitségével esak egy fix O pontbol rakhatjuk fel az
eszkoz dltal megszabott hosszisigot, nem pedig a sik tetszo-
leges pontjabol. Erre a korilményre Vannen figyelmeztetett
egy Baver Minirvhoz intézett levélben.

Jelen dolgozatban azonban nem ezzel a redukezidval akarok
foglalkozni, hanem szindékom a vonalzoval és magival az
étalonnal egy feladatol megfejleni.

HiLsert idézett konyvében igen szépen oldja meg azt a
feladatot, hogy valamely adott egyenesre pusztin vonalzo és
etalon segitségével merdlegeset allitsunk. Szerkesztésének egye-
diili hianya, hogy ezt a merolegest nem az egyenes valamely
adott pontjaban kapjuk, tehat az egyenes adott pontjan :t-
mend merdleges meghatarozisa még egy parhuzamos vonal
szerkesztését teszi szitkségessé.

Megoldjuk tehit a kivetkezé feladatot: RHajzoljunk a meg-
adott « egyenesre ennek elore megadott A pontjiban merdé-

legest.



Megoldjuk tehat a kovetkezd feladatot: Rajzoljunk a meg-
adott « egyenesre ennek elore megadott A pontjiban merd-
legest.

A megoldis a kovetkezd: A-bol kiindulva ramérjuk az a-ra
az egységet, végpontja O. O-n at két tetszésszerinti egyenest
rajzolok, s rajuk mérem mindkét irdnyban az étalont. (A vég-
pontok By, B,. ill. C,. C,.) Az A€, a B,B,-t B-ben, az B,
a (0t C-ben metszi. A B nek a B,C-gyel valdo metszés-
pontja A,. Ekkor A4, a keresett merdleges.

Szerkesziésink igen kinnyen igazolhato.

A ugyanis egy czirkularis involuczio kézéppontja, a mely
az AB,, AB,; AC,, AC, sugirpirokkal teljesen meg van hatd-
rozva, s a melyben szerkesziésink megadja az @ megfelelojét
az AA-et. (AC, és AB,| az dbrdban nines kirajzolva.)

A kozolt szerkeszlés a Pascav-tétel segitségével is indokol-
hato, ha meggondoljuk, hogy a kér érintoje merileges a sugirra,
mir pedig A4, az AB,C,B,((, kér érintéje, a valasztott szer-
kesztés mellett BGA, a Pascar egyenes. A halszog pedig
ACC.B,B,A.

Elemibb tton nem sikerill a szerkesztést igazolnom.



Legyen szabad szerkesztésiinket néhdny szoval a IHiLsert
féle merbdleges szerkesztéssel dsszehasonlitanom.

Mindkét konstrukezio hat segédvonalat hasznil fel, de mig
mi a kivint pontban kapjuk a merdlegest, addig HiLsertnek
ezen czél elérésére még parhuzamosat is kell rajzolnia, a mi,
ha csak étalon dll a rendelkezésiinkre, magdban sem egy-
szeriibb a merdleges szerkesztésénél. A fent kozilt szerkeszies
tehit a gyakorlatban mindenesetre tisztibban hajthato végre.
HiLpert szerkesztésének azonban elénye, hogy egy igen elemi
tétel segitségével igazolhatd, melyet mar a kozépiskolai tanulo
is megérthet, mig nekiink a proiectiv geometria egy-két alap-
fogalmit, illetve kdnnyt tételét kellett felhaszndlnunk.

Obldth Richard.



