7. MATEMATIKA A2 FELADATSOR

1. Hatarozza meg kifejtési tétellel az alabbi determinansokat:

2 3 7
(a) |0 0 -3
1 -2 7
A 2. sor szerint fejtiink ki:
2 3 7 9 3
0 0 —=3|=—-0-]-]+0-] |+(3)‘1 _2‘3(43)21
1 -2 7
2 1 1
(by |4 2 3
1 30
A 3. oszlop szerint fejtjiik ki:
2 1 1
402 3 l=v1-| 2 252 Lo 2102-2) —36-1)= =5
1 3 1 3
1 30
2 3 7 1
0 3 0 -3
@11 2 7 o0
2 4 -3 1
A 2. sor szerint fejtjiik ki, majd a két 3*3-as determinanst a 2. sor szerint fejtjiik ki:
con ol 2 7 1 2 3 7
=3-|1 7 0|+(-3)|1 -2 7 |=
b—2 70 2 -3 1 2 4 =3
2 4 -3 1
7T 1 2 1 3 7 2 7 2 3
S R e F N R G MR R R R F
3(—(7T—(-3)+72-2)) —3(—(-9—28) —2(—6—14) — 7(8 — 6)) = —219
-3 5 0 1
2 0 1 -3 - . . . .
(d) 4 -9 7 0 Elsszor a 3. oszlop szerint fejtiink ki, majd a 3*3-as determinansokat a 2.
5 =2 0 1
sor szerint fejtjik ki:
_232(1)_13 -3 5 1 -3 5 1
=—| 4 -2 0 |+7 2 0 -=-3|=
1o=2 10 5 -2 1 5 -2 1
5 =2 0 1
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—(—4(=T7) = 2(—8)) + 7(—=2 - 7+ 3(—19)) = —541



2. Hatéarozza meg, hogy milyen z érték mellett lesz invertdlhaté az aldbbi matrix: Egy méatrix akkor
invertalhatd, ha a detrminéansa = 0.

2 3
OF
2 3
07&(5 Z)—2z—15,

tehét = # 7, 5.

1 4 2

m [ 43 21

3 z 5

A 3. sor szerint fejtjiik ki:

14 2

42 12 14

07143 ~1 :3‘3—1’_Z4—1‘+5‘4 3’:
3 2z 5

3(—10) — 2(=7) + 5(—13) = 7z — 105,
Tehat 7z — 105 #£ 0, azaz z # 15.

3. Oldja meg a Cramer-szaballyal az alabbi linearis egyenletrendszereket:

x + 2y = 7
(2) 2r + by = -3
B
-3 5 41
T = = — =41
1 2 1
2 5
2 i
2 -3 —-17
= = =17
YT 2 1
2 5
r — 2y = =5
(b) 4 — dy = -8
-5 -2
-8 =5 25 — 16 9 3
Tr = = = =
1 -2 -5—(-8) 3
4 -5
=y
4 -8 -8 — (-2 12
. _ -2 12,
1 -2 —5—(-8) 3
4 =5



r + 2y + 3z = 5

(¢) 20 + by + bz = T
3z + Sy + 8 = 14
5 2 3
7 5 5
14 5 8 —2
xr = =—=1
1 2 3 —2
2 5 5
3 5 8
1 5 3
2 75
3 14 8 2
y= =< -
1 2 3 -2
2 5 5
3 5 8
1 2 5
2 5 7
3 5 14 —4
z = =—=2
1 2 3 -2
2 5 5
3 5 8
2z + 3y + 4z = 27
d = + 4y — 3z = =2
2t + y + 22 = 15
27 3 4
-2 4 -3
15 1 2 —74
Tr = = =1
-2 3 4 —74
1 4 -3
2 1 2
-2 27 4
1 -2 -3
2 15 2 —222 3
O I
1 4 -3
2 1 2
-2 3 27
1 4 -2
2 1 15 —370 5
Tl 2 3 4| -1
1 4 -3
2 1 2

4. Hatarozza meg az a és b sikvektorok altal meghatarozott paralelogramma teriiletét:



(a‘) a = (275)7 b= (477)

2 5
ter:H4 7H:|l4—20=—6:6
(b) a= (372)7 b= (_17_5)
3 2
terH B 5H15(2)||13|13

5. Hatarozza meg az a és b vektorok altal meghatarozott haromszog teriiletét:

(a) a = (27_1)3 b= (373)

H 3 3 H
B 3 3 B |6 — (—3)] 9
ter = 5 = 5 =5
(b) Q:(5771)ab:(472)
H P H
B 4 2 B |10 — (—4)| _
ter = 5 = 5 =7

6. Hatarozza meg az u valés szamot dgy, hogy a a és b sikvektorok altal meghatarozott paralelogramma
teriiletét 10 egység legyen:

(a) a = (172)7 b= (2,11,)

1 2
2 u |u — 4]
10 = 5 =" =lu—4=20=>u—4=220= u; =24,us = —16
(b) a= (_1’2)7b: (u79)
-1 2
u 9 | — 9 — 2u|
10 = 5 = = -9-2u=20= -0-2u=%20=u = —14,5,u, = 5,5

7. Hatarozza meg az a, b és ¢ térvektorok altal meghatarozott paralelepipedon térfogatéat:

(a‘) a = (17273)a b: (67477)7 Cc= (_27033)
1 2 3
6 4 7| =|-28=28
-2 0 3

(b) a= (3797 1)3 b = (17 723 75)7 c= (454’ 1)

3.9 1
1 -2 —5||=|—123]=123
4 4 1

8. Hatarozza meg az v valos szamot ugy, hogy a a, b és ¢ térvektorok altal meghatarozott paralelepipedon
térfogata 12 egység legyen:

(a) a=1(1,2,3),b=1(2,3,-1), c=(—1,-3,v)

1 2 3
12 = 2 3 —1||l=]-v=-10|=|-v-10|=12= —v—-10=%12 = vy = —2,v9 = —22
-1 -3 v



(b) a=1(-2,3,5), b= (1,v,9), ¢ = (0,3,2)

-2 35 51 75
2= 1 v 9|[=1(63—4u|=[63—dv|=12= 63— 4v=+12= v, = > vy = =
03 2 4 4



