MAT B1 — IV. vizsga — 1999. feb. 2. Név: Gyakvez.:

1. Bizonyitsuk be, hogy ha az egyvaltozds vafofiiggvény az e) Az[a, b] intervallumon értelmezett folytonas— f(x) figg-
a pontban differencialhato, esegy K kérnyezetének minden vény Osszes primitiv fliggvénye felirhat6— fa‘" ft)dt +

pontjaraf(z) > f(a), akkor f'(a) = 0. (4 pont) C, (z € [a, b)) alakban, ahol egy tetshleges konsta

f) A korlatos zart[a, b] intervallumon értelmezett folytonos va-
I6s f fuggvény értékkészlete egy korlatos zart intervallum.

2. Bizonyitsuk be, hogy ha az egyvaltozos vafo&iggvény az
[a, b] intervallumon folytonos, akkor van olyane [a, b], hogy

(4pont) 4 Egészitsiik ki az alabbi 4llitasokat tgy, hogy igazak legyenek.

. (10 pont)

o [ rwan= s

a) Ha az egyvaltozos valog fuggvény 4-szer folytono-
san differencidlhaté azx, egy telijes koérnyezetében,
f'(wo) = f"(w0) = f"(z0) = 0 ésf™) < 0, akkor f-nek
azxg-ban ...

b) L'Hospital szabalyLegyen értelmezve az egyvaltozos valds
f ésg flggvény aza pont egy jobboldaliK” kdrnyezetében,
és ugyanitt legyen differencialhato is ugy, hogye K
3. lgazak-e az alabbi allitasok? irjunk | vagy N betlit a négy- esetén ...
zetbe, valaszunkat nagyon réviden indokoljuk! Ha a vélasz ,N”,

irjuk le, hogyan lehet kijavitani az allitast! Ha az allitas egy Ha lim f(z) = lim g(z) = 0, tovabba létezik
tanult tétellel azonos, akkor elég annyit irni, hogy ,TETEL". el roato
(12 pont)

a) Ha azf fuggvény integralhat6 az, b] intervallumon, akkor
van olyanF fuggvény, hogyf: f(x)dx = F(b)—F(a). D
c) Legyenekf és g egyvaltozés valés fliggvények. Ha
differencialhaté az . ..
pontban és a...
pontban, akkorf o g is differencialhat6é az, pontban és ...

b) Egy konvergens szdmsorozat minden részsorozata korlatos.

d) Az a pont egy teljesk kdrnyezetében értelmezeftfiigg-
vény folytonosaz a pontban, ha barmelyz, |52, sorozat
esetén, melyre ...

¢) Ha az egyvéltozos valég fuggvénynekF és G primitiv igaz, hogy ...
figgvényei ad C R halmazon, akkor van olyane R szam,
hogyx € H eseténF'(z) = G(x) + c.

e) A differencidlhatésag definicidjanak tértmentes alakfezt
mondjuk, hogy ag fuggvény differencialhaté aa helyen,
ha megadhaté-nak egy olyan¥ teljes kdrnyezete, valamint

d) Ha az egyvaltozoés valds fliggvény 5-szor folytonosan dif-  megadhaté egy olyan. ..
ferencialhatd azr, egy teljes kdrnyezetébery” (zg) =
f"(wo) = fW(x9) = 0ésf®) > 0, akkor f az xo-ban

konvex. D

5. Dontsiik el, hogy abszolut vagy feltételesen konvergensek az
alabbi sorok! (3+3 pont)



sinn

b)

n=1

6. Hatarozzuk alabbi

két!

a) Z
n=1

meg az
(2+3+2+4 pont)
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8. Fejezzik be az alabbi rovid allitasokat{1+2+1+1+2 pont)

a) Azuxy-sikkal parhuzamos sik egyenletének altalanos alakja:

b) Az zy-sikkal parhuzamos egyenes egyenletrendszerének

altalanos alakja:

kifejezések ért&) Egy metrikus tér egyd halmazanak & pont hatarpontja,

haP barmely ...

d) A binomidlis egyutthatok additiv tulajdonsaga szerint:

e) A harmadik egységgyokok:

9. Hatarozzuk meg az

r=4t—-1, y=4, z=6-t
valamint az
r+1 8-y
=2 =2(2-4

egyenesek iranyvektorat és metszéspontjuk koordin@datnt)

7. Rajzoljunk nyilakat az alabbi 4 grafikon k&zé ugy, hogy a nyil

minden figgvénydl a derivaltja felé mutasson. (3 pont)



