MAT B1 - 2. ZH. / 1. rész — 1998. dec. 11 Név:

Gyakvez.:

1. Hatarozzuk meg az aldbbi hatarértékeket!

) lim ot =
N z—1>121-li-02—$_

(3 pont)
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lim ctgy =
y——0

2. Tegyiik fel, hogy az f fiiggvény értelmezve van az xy pont
egy teljes K kornyezetében. Az alabbi mondatok kiegészi-
tésével adjunk meghatarozasokat arra, hogy az ,, f fliggvény
folytonos az xo pontban”. (4 pont)

a) Minden a > 0 valéshoz van olyan 3 > 0 valés, hogy ha
z € K, és |z — x| <D, akkor |f(z) — f(zo)] <D.

b) Létezik az f bal és jobb oldali hatarértéke is zo-ban és
a két hatarérték . ..

¢) Barmely K-beli, zo-hoz tarté [z,]S2; sorozatra . ..

d) Nem igaz az, hogy ,,f-nek nincs hatérértéke zo-ban,
vagy ha van, nem ...

3. Az alabbi abran lathat6 f(z) fliggvénynek az A, B vagy

C abran lathato fiiggvény lehet a derivaltja? (2 pont)

f(¥) A

O\

SiB C
o_

4. Szamitsuk ki az alabbi differencidlhanyadosokat!
(2+2 pont)

b) (i +V(x - 1)3)I =

5. Hatarozzuk meg y' értékét az x =
differencialéssal, ha 2% + zy — y = 8.

0 helyen implicit
(8 pont)

sin x

6. Hatarozzuk meg az f(z) = 2@t D)

fiiggsleges aszimp-

otainak egyenletét! pon
totainak letét! 2 pont

7. Osszuk el az z* — 22° + z + 5 polinomot (z — 2)-vel
maradékosan! (2 pont)

8. Hasznaljuk a L’Hospital szabélyt: (2 pont)

§ —arcsing

2z —1

lim =
z—%

9. Hol monoton fogy6 és hol monoton névé az f(z) flige-

2
adas (3 pont)

vény, ha a derivaltja f'(z) = 2@ 1)

10. arcsin(sin 3_7r) =

1 (1 pont)

11. Az z — €” fliggvény x = 0-hoz tartozo 3-adfoku Taylor-
polinomja = (2 pont)

12. Melyek igazak (I) az alabbi allitasok koziil, és melyek
nem (N)? (2 pont)

a) A korlatos zart T tartoméanyon értelmezett barmely foly-
tonos valés f fliggvény korlatos.

b) Az [a,b] zart intervallumon értelmezett barmely folyto-
nos valos f fliggvény értékkészlete a zart [m, M] interval-
lum, ahol m € R az f infimuma, M € R az f supremuma

ezen az intervallumon.

¢) Az [a,b] intervallumon értelmezett barmely folytonos va-
l6s f fliggvényhez talalhato olyan £ € (a,b) pont, hogy
f(b)

— fla) []

e ="



