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Algebra 1. 1. feladatsor 2018. szeptember 6.

. Bizonyitsuk be, hogy egy H legalabb kételemii halmaz részhalmazainak a halmaza, P(H)

nem alkot csoportot sem a metszet, sem az unié miveletére nézve, de csoportot alkot a
szimmetrikus differenciara nézve (AA B := (AUB)\ (AN B))!

. Csoportot alkotnak-e az 0sszeadasra vagy a szorzasra nézve

a) az 1 determinanst n X n-es valos matrixok;

b) a pozitiv determinanst n X n-es valés matrixok;

c) a Z folotti n x n-es méatrixok;

d) a Z folotti nem 0 determinénsa n x n-es matrixok;
e) a Z folotti 1 determinanst n X n-es méatrixok;

f) az n x n-es valos fels§ haromszégmatrixok?

. Bizonyitsuk be, hogy ha egy S félcsoportban

van jobb oldali egységelem: Je: ze = x Vz;
és minden elemnek van e-re nézve jobb oldali inverze: Vo 32’ : zx’ = e,
akkor S csoport.

. Bizonyitsuk be, hogy ha egy S félcsoport minden a, b elemére megoldhatoé az ax = b és az

ya = b egyenlet, akkor S csoport.

. Bizonyitsuk be, hogy egy egységelemes félcsoportban

a) ha a és b invertalhato, akkor ab és ba is invertalhato;

b) ha ab és ba invertalhato, akkor a és b is invertalhato.
Adjunk példat arra, hogy ab invertalhatosdgabol nem feltétlentil kévetkezik a vagy b in-
vertalhatosaga.

. Bizonyitsuk be, hogy ha egy csoportban 22 = 1 minden z elemre, akkor a csoport kommu-

tativ!

Héanyadrendi elemek vannak
a) az (R\ {0},-) csoportban;
b) az R additiv csoportjaban;
c) a(C\{0},-) csoportban;
d) GLy(R)-ben;

e)* GL2(Q)-ban?

. Bizonyitsuk be, hogy egy péaros elemszamu véges csoportban mindig van méasodrendt elem!
. Hatérozzuk meg az (1345)(236)(41) permutacio rendjét!
10.

a) Hany tized- és negyedrendd elem van Sjp-ben?
b) Mi az elemek rendjének maximuma Sg-ban?

a-+b
+ miiveletre mint

Csoportot alkotnak-e a (—1,1) nyilt intervallum elemei az a * b = n
a

szorzasra nézve?

Héany 6-odrendt eleme van S7-nek?



