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. Legyen A és B a GG véges csoport két részcsoportja. Bizonyitsuk be, hogy |AB| =

Algebra 1. 2. feladatsor 2018. szeptember 13.

. Legyen g egy csoportelem, g rendje o(g) = n, és k, m € Z. Lassuk be, hogy

a) g" =1 n|m;

b) o(g*) = (;fk,).

Fogalmazzuk meg és bizonyitsuk be a megfelel§ allitasokat végtelen rendre!

. Legyenek A és B a G csoport részcsoportjai. Lassuk be, hogy az AB = {ab|la € A, b€ B}

komplexusszorzat akkor és csak akkor részcsoport, ha AB = BA.
Al - |B|
|ANB|

. Bizonyitsuk be, hogy egy részcsoportnak ugyanannyi jobb oldali mellékosztalya van, mint

bal oldali mellékosztalya. Adjunk meg koztiik egy természetes bijekciot!

. Milyen rendd elemek vannak a D,, diédercsoportban, és melyikbsl hany darab?

. Bizonyitsuk be, hogy barmely végtelen csoportnak végtelen sok részcsoportja van.

Bizonyitsuk be, hogy C'v minden nem trivialis részcsoportja véges indext, azaz véges sok
mellékosztalya van.

. Héany kiilénb6z6 homomorfizmus adhaté meg az alabbi csoportok kozott?

a) 010 — 033 b) Cn — Cn C) Cn — Cm d) Coo — Cn e) Cn — Coo
Bizonyitsuk be, hogy o(ab) = o(ba) egy G csoport tetszdleges a, b elemeire.

Bizonyitsuk be, az Fy f6l6tti invertalhatd 3 x 3-as fels6 haromszogmatrixok csoportja nem
ciklikus.



