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Algebra 1. 4. feladatsor 2018. oktober 4.

. Hatarozzuk meg a kovetkez6 normalosztokkal vett faktorcsoportokat!

a) G=GL(n,K), N=SL(n,K);

b) G =Dy, N = (f?);

c) G=(R,+), N =12

d G=Q*, N={=£1};

e) G = (a) x (b), ahol o(a) = 4 és o(b) = 6, N = (a?b3).

. Legyen N< G, H < G, |G| = 24, |[N| = 4, és |H| = 6. Hany elemi lehet H képe a

G — G/N homomorfizmusnal? Adjunk is példat mindegyik esetre!

. Legyen g € G, és o(g) = nm, ahol (n,m) = 1. Bizonyitsuk be, hogy g egyértelmiien

felirhaté wv alakban, ahol u,v € (g), o(u) = m, és o(v) = n.

. Bizonyitsuk be, hogy ha (n,m) = 1, akkor C,,,,, = C,, x C,,.

. Melyek azok a ciklikus csoportok, amelyeket fel lehet bontani nem trivialis médon direkt

szorzatra?

. Hany negyedrendii eleme van Ag-nak?

Bizonyitsuk be, hogy tetsz6leges olyan péaratlan k szamra, melyre 3 < k < n, az A,
csoportot generélja az Osszes k-ciklus.

. Bizonyitsuk be, hogy A4-nek nincs hatodrendi részcsoportja.
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Legyen N normalosztd, H pedig egy részcsoport a 100-adrendid G csoportban. Bizonyitsuk
be, hogy ha |N| =20 és |H| > 20, akkor H-nak van 5 indexii részcsoportja!

Bizonyitsuk be, hogy a G x G direkt szorzat diagonalis részcsoportja, T = {(g,9) |g € G }
akkor és csak akkor normaloszt6, ha G Abel-csoport.



