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Algebra 1. 6. feladatsor 2018. oktober 18.

. Legyen H < G, |G : H| < n, és |G| > n!. Bizonyitsuk be, hogy ekkor G nem lehet egyszert.

. Bizonyitsuk be, hogy egy p-csoportban minden normalosztokbol allé normaéllanc fi-

nomithato olyan normélosztokbol all6 norméllancca, amelyikben a faktorok p-edrendiiek.

. Bizonyitsuk be, hogy G nem lehet egyszert, ha |G| = 36, 56, vagy 80.

a) Hany 3-, 5-, illetve 7-Sylow részcsoportja lehet egy 105 elemd G csoportnak?
b) Bizonyitsuk be, hogy ennek a csoportnak valamelyik p-Sylowja norméloszto.
c) Bizonyitsuk be, hogy a 7-Sylow mindenképpen normaloszto.

. A Sylow-részcsoportok vizsgalataval bizonyitsuk be, hogy minden 15-6drendi csoport cik-

likus.

. Hany eleme van a Z, folotti 3 x 3-as invertalhato matrixok csoportjanak, GLs(Zs)-nek?

Adjuk meg ennek a csoportnak egy 2-Sylow-részcsoportjat.
Izomorfia erejéig hany Abel-csoport van, amelynek rendje
a) 32;
b) 3607

. Hany 12-edrendi részcsoportja van a Cy x Cy x Cg Abel-csoportnak? Ebbd6l hany nem

ciklikus?

Tegytiik fel, hogy 5 | |G| és |G| | 100. Bizonyitsuk be, hogy ekkor G-nek van 5 indexii
részcsoportja.

Legyen G egy 140-edrendti csoport. Bizonyitsuk be, hogy G-nek legalabb két Sylow-
részcsoportja normalosztd. Ezt felhasznalva lassuk be, hogy G-ben van 35-6drent elem.

Adjuk meg az Osszes olyan 200-adrendt Abel-csoportot izomorfia erejéig, amelyben nincs
100-adrendti elem.



