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Algebra 1. 7. feladatsor 2018. oktober 31.

. Bizonyitsuk be a kommutétor-részcsoportokrol a kovetkezs allitasokat!

a) (Gx H) =G x H;
b) H < G esetén H' < G' N H, de nem feltétlentil egyenldk;
¢) ¢ : G — H homomorfizmusra ¢(G') = (¢(QG))’".

. Hatarozzuk meg a kovetkezd csoportok centrumét és kommutator-részcsoportjat!

a) S, b) D, c) egyp®rendi nem-Abel csoport d) { [8 l;} ‘a, b,c € Zs, a,c;«éO}

. Bizonyitsuk be, hogy ha H maximalis valodi részcsoportja G-nek, akkor H > Z(G) vagy

H>G.

. Bizonyitsuk be, hogy a G csoport feloldhato, ha G rendje

a) p?q?, ahol p és ¢ kiilénb6z6 primek;
b) pgr, ahol p, g, r kiillénb6z6 primek;
c*) p3q, ahol p és q kiilénbdzs primek.

. Adjuk meg egy kompozicilancat a D,, diédercsoportnak és a GLy(Z3) csoportnak.

a) Bizonyitsuk be, hogy az x, y elemek altal generélt szabad csoportot az { z, xy } halmaz
is szabadon generalja.

b) Bizonyitsuk be, hogy ugyanebben a csoportban az S = {z,y~
szabadon generalja a (S) részcsoportot.
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ry,y 2xy? } halmaz

Bizonyitsuk be a kovetkezs izomorfidkat a relaciokkal megadott csoportokra.
a) (r,y,z|2* =y* =22 =1, sy =yx, 27wz =y, 27 yz = ay) = Ay;
b) (z,y|2*> =y® =1, ayry = yryz) = Dy;
c¢) (z,y|x? = y? = 1) minden véges nem kommutativ homomorf képe izomorf valamelyik
diéder csoporttal.
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Bizonyitsuk be, hogy (z,y, z |y loy = 22, 27 lyz = y?, 27 tew = 22) = 1.

. Adjuk meg definial6 relacidkkal a kévetkezs csoportokat:

a)CQXCQXC4 b)CgXCg

Bizonyitsuk be, hogy G feloldhato, ha |G| = 8p, és p paratlan prim.

Bizonyitsuk be, hogy (z,y | yloy =22, 27 lyz = y2> =1



