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Algebra 1. 10. feladatsor 2018. november 22.

. Legyen R egy legalabb kételemt, nem feltétleniil egységelemes gytiri. Bizonyitsuk be, hogy

R-nek akkor és csak akkor nincs a 0-t6l és R-t6l kiilonb6z6 jobbidealja, ha R ferdetest vagy
primrendd zéroégyr.

. Legyen o az 22 — x + 1 € Q] polinom egyik gydke.

a) Hany dimenzios Q(a) mint Q folotti vektortér?
b) Bizonyitsuk be, hogy a és o linedrisan dsszefiiggnek ebben a vektortérben.

Bizonyitsuk be, hogy Q[z]/(z? — 2) = Q[z]/(2? — 2z — 1).

Adjuk meg cos 20° minimalpolinomjat Q folott.

Adjuk meg v/2 + /3 minimélpolinomjat Q, illetve Q(/6) folott!

Bizonyitsuk be, hogy ha «, 5 € C-re a+/ és af algebrai Q {6lott, akkor av és (3 is algebraiak.
Adjunk példat nem véges foku algebrai bévitésre!

Legyen  az o2 — 222 + 2 + 1 € Q[z] polinom egyik gyoke. Adjuk meg o + 2 reciprokit o
legfoljebb masodfoktu polinomjaként!

Hanyadfokt a Q(iv/3), illetve az Q(i + v/3) bévités Q folott?
Szamitsuk ki a kovetkezd testbovitések fokait Q folott!

a) Q(v2) b) Q(V2) c) Q(V2+ V4) d) Q(V2+v?2)
Legyen « az 22+ 2 + 1 polinom egyik gydke Zs folétt, és legyen K = Zo(«). Irreducibilis-e
az ©2 + x + a polinom K f5l6tt?

Hatarozzuk meg a Q(v/4 — v/2) minimalpolinomjat Q fol5tt!
Legyen K = Zso(a) a kzételeml’i testnek az x* + z + 1 € Zy[z] polinom a gydkével vald

bévitése. Irjuk fel az a1 elemet « legf6ljebb harmadfokt polinomjaként!



