Algebra 2 8. feladatsor 2006. november 22.

. Mutassuk meg, hogy minden masodfokt bévités normélis.
. Igaz-e, hogy normalis b&vités normalis b6vitése normalis az eredeti test f6lott?

. Legyen L|K egy testb@vités, M és N pedig olyan kozbiils§ testek, amelyekre az M|K
és N|K bévitések normalisak. Legyen S az L-nek az M és N altal generalt részteste és
T = M N N. Bizonyitsuk be, hogy az S|K és T|K bévitések mindegyike normalis.

. Bizonyitsuk be, hogy perfekt test minden véges bévitése is perfekt.

. Legyen K egy tetszGleges test és f egy K folott irreducibilis polinom. Bizonyitsuk be,
hogy f minden gydkének ugyanannyi a multiplicitasa.

. Legyen K tetszéleges test, K (t) pedig K-nak egy egyszerii transzcendens bévitése. Legyen
K < M < K(t). Bizonyitsuk be, hogy K(t) algebrai bévitése M-nek.

. Nevezziink egy f(z) = 0 egyenletet (f(z) € KJz|) normdlisnak K felett, ha f egy al-
kalmas gyokét adjungalva K-hoz mar f felbontési testét kapjuk. Bizonyitsuk be, hogy
2% — 3 — 1 = 0 normalis egyenlet Q felett.

. Tegyiik f6l, hogy L algebrai K f6lott, és minden K|[x]-beli polinom linearis faktorokra
bomlik az L {6l6tt. Bizonyitsuk be, hogy L algebrailag zart.

. Mely véges testeket tartalmazza egy véges test algebrai lezarasa?



