Bevezetés az algebraba 2 9. feladatsor 2021. aprilis 12.

. Hatarozzuk meg az alabbi métrixok redukalt SVD-felbontésat!
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. Irjuk fel az 1. feladatbeli B és C méatrixok teljes SVD-felbontasat és a C' matrix SVD-felbontasanak
diadikus alakjat!

. Szamitsuk ki az 1.-beli B és C' matrixok pszeudoinverzét az SVD-felbontas segitségével!

. Széamitsuk ki az 1. feladatbeli négyzetes matrixok poléarfelbontasat! Melyiknek van tébbféle is?

. Adjuk meg az 1.-beli nem 1-rangt matrixok legjobb 1-rangu kozelitését! Mekkora a kozelité matrix
eltérése Frobenius-normaban?

. Irjuk fel az alabbi matrix karakterisztikus polinomjéat és minimalpolinomjat!
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. Van-e az egységmatrixon kiviil olyan matrix R?*%-ben, illetve Q**?-ben, amelynek az 6todik
hatvanya az egységmatrix?

. Lassuk be, hogy a 2 x 2-es matrixok kozott pontosan azok hasonlok, amelyeknek megegyezik a
minimélpolinomjuk, de 3 x 3-as matrixokra ez mar nem igaz.

. Hasonlésag erejéig hany olyan valos, illetve komplex 2 x 2-es matrix van, amelynek a kobe az
egységmatrix?



.

. Irjuk fel a B = [

. Hatarozzuk meg a C' = [
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Hazi feladatok
Beadési hatarids: aprilis 19.

A feladatokra teljes, tomdr és wildgos megolddst kériink részletszdmitdsokkal, indokldssal, az
eredmény leirdsa nem elegendd. A feladatok egy pontot érnek, a csillagos kettdt. A hétbél hat
feladat megolddsdt adjuk be, ezekbdl legaldbb 4 pontot el kell érni. Egyiitt gondolkozni szabad, de
mdas megolddsdt lemdsolni nem!

. Adjuk meg az A = [1 8] matrix redukalt és teljes SVD-felbontasat!

:1 :i 8] matrix redukalt SVD-felbontéasat, és szamitsuk ki ebbdl a pszeu-

doinverzét!
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1 _2} métrix SVD-felbontaséat, és adjuk meg ennek segitségével a

polarfelbontasat!

. Hatarozzuk meg 3. feladat C' matrixanak és C'~!-nek is a legjobb 1 rangu kozelitését!

. Irjuk fel az alabbi matrix karakterisztikus polinomjat és minimalpolinomjat!
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A Cayley—Hamilton-tétel bizonyitasaban felirtuk egy A maétrixra az adj(A — xI) matrixot
mint matrixegyiitthatés polinomot.  Szamitsuk ki ezt a polinomot (irjuk is fel mindegyik
marixegyiitthatot) az alabbi A maéatrixra.
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Bizonyitsuk be, hogy minden Z, f6l6tti 2 X 2-es matrix nyolcadik hatvanya megegyezik a négyzetével.



