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Csoportelmélet feladatok 2006 tavasz

. Hany 6-odrendii részcsoportja van az S3 x Cg direkt szorzatnak?

. Irjuk fel az 6sszes 12-edrendt csoportot ciklikus csoportok direkt vagy szemidirekt szorza-

taként, minél kevesebb komponenssel!

. Bizonyitsuk be, hogy egy 120-adrend csoport nem lehet egyszerti!
. Bizonyitsuk be, hogy ha N <G és NNG’' =1, akkor N < Z(G).
. Bizonyitsuk be, hogy ha |G| = pips---p., ahol p; > py > --- > p, primek, akkor G

p1-Sylow-részcsoportja normaloszto. (Felhasznalhatjuk, hogy G feloldhato.)

. Bizonyitsuk be, hogy az F'(x,y) két elem &ltal generalt szabad csoportban az S :=

1 2 3

{z,y toy,y22y? y~3xy>, ...} halmaz szabadon generalja a (Z) részcsoportot.

. Bizonyitsuk be, hogy S, = ((1,2),(2,3),...,(n—1,n)), és adjuk meg S,-et olyan rela-

ciokkal generalt csoportként, amelyben a generitorelemek az el6bb felsorolt generéatorele-
meknek felelnek meg!

Bizonyitsuk be, hogy <a, b,c|b~tab=a? c tbc =% a"lca = cz>.

. Legyen G véges csoport. Bizonyitsuk be, hogy Aut(G) akkor és csak akkor primitiv G\ {1 }-

en, ha G elemi Abel 2-csoport vagy |G| = 3.

Legyen G < S,,, G k-tranzitiv, és 3 < k < n. Bizonyitsuk be, hogy G minden nem trivialis
normaélosztdja (k — 1)-tranzitiv!

Legyen R egységelemes gytrtd, és legyen N < R nilpotens részgytrd, azaz van olyan s,
amelyre N° = 0. Bizonyitsuk be, hogy ekkor { 1+z |z € N } nilpotens csoport a gyfiriibeli
szorzasra nézve!

Legyen H < S,,. Bizonyitsuk be, hogy ha H nilpotens és primitiv, akkor n = p prim, és
H p-csoport.



