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. Bizonyitsuk be, vagy adjunk ellenpéldat a kévetkezs allitdsokra:

a) (a,b)=1= (a+b,ab) =1
b) (a,bec) = (a,b)(a,c)

C) (ak’bk) = (a’b)k

d) [a’ (ba C)] = ([a’ b]’ [a’ C])

. Hany olyan a,b € IN par van, melyre (a,b) = 12, és [a,b] = 2407 Soroljuk fel az Gsszes

lehetséges esetet!

. Tegyiik fel, hogy a, b, d pozitiv egészek, és d | ab. Igazoljuk, hogy léteznek olyan x, y pozitiv

egészek, amelyekre = | a, y | b, és d = xy. Egyértelmii-e az x,y szampéar?

a) Bizonyitsuk be, hogy két egymast kovets pozitiv egész szam szorzata nem lehet négy-
zetszam.
b) Lassuk be ugyanezt harom egymast kovets szamra is.

. Adjuk meg a 6sszes olyan p primszamot, melyre p? + 2 is primszim.
. Bizonyitsuk be, hogy végtelen sok 3k — 1 alakid primszam van.

. Hatarozzuk meg mindazokat az n természetes szamokat, amelyekre:

a) d(n)=n-—1; b) d(n) =n — 2; c) d(n) = 10. (Melyik a legkisebb ilyen?)

. Hatéarozzuk meg mindazokat az n természetes szadmokat, amelyekre:

a) o(n) paratlan; b) o(n) 2-hatvany; c) o(n)=n+1,; d) o(n)=n+5

. Legyen n poztiv egész. Igazoljuk, hogy az 1,2,...,2n szdmok koziil barmelyik n 4 1

darabot valasztjuk is ki, mindig lesz a kivalasztott szdmok kozott két olyan, hogy az egyik
a masiknak osztoja.

Egy matematikai vetélkedén két kiilonbo6z8, 2-nél nagyobb természetes szamot kell kita-
lalniuk a jatékosoknak. Az egyiknek,Szilardnak megsigjik a két szam szorzatat, Odonnek
pedig a két szadm Osszegét, de ezt nem adhatjak tovibb egymasnak. A koévetkez6 parbeszéd
hangzik el kozottiik:

Szilard: Nem tudom, mi a két szam.

Odén: En sem.

Szilard: Akkor mér tudom.

Odon: Akkor mar én is.

Mi lehet a két szam?

Bizonyitsuk be, hogy a +b | ab < a+b | (a,b)?.

k ‘ bk+100

Tegyiik fel, hogy a minden k € IN-re. Bizonyitsuk be, hogy a | b.

Hatarozzuk meg mindazokat az n természetes szamokat, amelyekre o(n) = n + 8



