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Szamelmélet 8. feladatsor 2003. november 20.

. Bizonyitsuk be, hogy egy p paratlan primre (3) akkor és csak akkor 1, hap = +1 (mod 12).

P

. Szamitsuk ki a kovetkez§ Legendre-, illetve Jacobi-szimbdlumokat:

a) (3r) b) (fo1) ¢) (57) d) (103 ¢) (ios)

f) (#57) 8 (&) h) (v55) i) (s71s1)

. Melyek megoldhatoak az alabbi kongruenciak koziil?

a) 2 =66 (mod 191)
b) 22 = 7! (mod 83)
c) 2 = 94! (mod 101)
d) z? = 30 (mod 77)

. Legyen p egy 4k + 1 alakt prim. Szamitsuk ki az (1—1]) + (g) +...+ (%) Osszeget.

p

. Legyenek a, m,n > 1 egész szamok, és m,n paratlanok, tovabba tegyiik fel, hogy (a, m) =

(a,n) =1.
a) Bizonyitsuk be, hogy ha a = 0 vagy 1 (mod 4), akkor az m = n (mod a) kongruenci-
abol kovetkezik, hogy (%) = (%)
b) Keressiink olyan a, m,n szdmokat, melyekre a = 2 vagy 3 (mod 4) és m = n (mod a),
de () # (3)-
Bizonyitsuk be, hogy ha p prim, és p = a® + b2, akkor az 2 = a (mod p) és 2 = b (mod p)
kongruenciék koziil legalabb az egyik megoldhato.

. Bizonyitsuk be, hogy az z* — 22 + 1 polinom irreducibilis Z f616tt, de reducibilis Z, folott

minden p primre!

. Oldjuk meg az alabbi kongruencidkat:

a) 2 =17 (mod 83)
b) z? — 4z +5 =0 (mod 61)
c) 2 =5 (mod 116)

. Legyen p paratlan prim, és (a,p) = 1. Bizonyitsuk be, hogy ha a kvadratikus maradék

modulo p, akkor kvadratikus maradék modulo p? is.
Oldjuk meg a 2z? + 3z + 5 = 0 (mod 101) kongruenciat!

Szamitsuk ki az (%) + (%) +...+ (”_T}m) Osszeg értékét, ha p egy 4k + 1 alakd prim.



