Algebra 1. 4. feladatsor 2023.09.27.

Faktorcsoportok és a permutaciécsoport

1. Mik @ (a kvaterniocsoport) faktorcsoportjai? Oldd meg ujra a 11/13c) feladatot!

2. Legyen G = (Z/16Z)*, Ny = {1,15} és N» = {1,9} < G. Ciklikusak-e a G/N; és G/N, faktor-
csoportok?

3. a) Lasd be, hogy ha N <G és H < G 1gy, hogy HNN = {e} és HN = G, akkor G/N ~ H!
b) Adott G csoporthoz és N <1 G-hez létezik-e mindig ilyen H?

4. Hatarozd meg a kovetkezé normaélosztokkal vett faktorcsoportokat! Lehet-e a mellékosztalyokbol
olyan reprezentansrendszert kivalasztani, amelyek részcsoportot alkotnak G-ben?
a) G = GL,(K), N =SL,(K) (K egy tetsz6leges test),
b) G =Dy, N = <f2>7
¢)G=(R,4), N=7Zés
d) G=Q* N ={x1}.

5. Hany kompozicidlanca van a D, diédercsoportnak, és mivel izomorfak a kompoziciéfaktorok?

6. Add meg az F3 véges test folotti 2 x 2-es invertalhato fels6 haromszogméatrixok csoportjanak egy
kompozicidlancat! Mik a csoport kompoziciofaktorai?
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7. Legyen m = ( 9 3 4 5 1 ) és My = < 35 4 1 2 > € S5. Micsoda 77, 75, 71 - m2 and
mo - w17 Hatarozd meg a kapott permutaciok ciklusfelbontésat!

8. Mi az inverziészama az el6bbi 7 -nek és mp-nek? Ird fel Sket transzpoziciok és egyszerti transzpoziciok
minimalis szorzataként!

9. Az 7. feladatban szerepl6 permutaciok koziil melyik eleme As-nek? Felirhatok 3-ciklusok szorzata-
ként?

10. a) Legyen a = (123)(46), B = (12)(34) és v = (12345) € Se. Micsoda a~!Ba, B71yB és yay~1?
b) Mik az S,, csoport konjugalt osztalyai?
11. * Melyik az S,, csoport legnagyobb konjugalt osztalya?

A feladatsorok elérhetsk a honlapomon: www.math.bme.hu/~merdelyi/algl/



