Algebra 1. 7. feladatsor 2023.10.25.

©

Feloldhat6 csoportok, Sylow részcsoportok és szabad csoportok

. Szamold ki az alabbi csoportok kommutétorlancat!
a) Zn, b) Sy és c) Ss.

Mutasd megy, hogy egy 200 rendi csoportnak van 5-Sylow-normalosztoja!
Legyen G egy 91 rendt csoport. Mutasd meg, hogy G ciklikus!

Mutasd meg, hogy egy 168 rendii egyszerii csoportban (ilyen van) pontosan 48 darab 7 rendd elem
van.

Bizonyitsd be, hogy nincs 104, 176, 182, 56 és 80 rendii egyszert csoport!

* Legyen G egy véges csoport, aminek pontosan 7 darab 27 elemi 3-Sylow-részcsoportja van. Mutasd
meg, hogy G nem lehet egyszerti!

a) Bizonyitsd be, hogy az z,y elemek altal generalt szabad csoportot az x, xy halmaz is szabadon
generalja.

b) Bizonyitsd be, hogy ugyanebben a csoportban az S = {z,y~
generalja az (S) részcsoportot!

1 2

xy,y 2zy?} halmaz szabadon

Bizonyitsd be a kovetkezs izomorfidkat a relaciokkal megadott csoportokra:
a) (x,ylat =yt = e, 22 = y%, 2yxr = y) ~ Q,

b) (z,y, 2|22 =y = 23 = Loy = yx, 2tz =y, 2 tyz = ay) ~ Ay,

c) (z,ylz? = y? = 1, xyzy = ywyx) ~ Dy és

d) (z,y|z? = y* = 1) minden véges nem kommutativ homomorf képe izomorf egy diédercsoporttal.
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. * Bizonyitsd be, hogy (z,y, zlytzy = 22, 27 tyz = y?, v t2x = 22) = {e}.

A feladatsorok elérhetdk a honlapomon: www.math.bme.hu/~merdelyi/algl/



