Algebra 1. 10. feladatsor 2023.11.22.
Ideallancok

1. Mutasd meg, hogy az alabbi idealok nem f&idealok:
a) (z,y) < Flz, y] tetszoleges F testre,
b) (2,z) < Z[x].

2. * Van-e olyan ideal Z[z]-ben, ami nem generélhatoé 1000 elemmel?

Mik a Z/(6) gytrd primidealjai?
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Legyen F test. Mik F[x] maximaélis idealjai?

5. Mutasd meg, hogy
a) Z nem Artin gylrd (tehat van végtelen csokkend ideédllanca), de Noether gytrd (nincs ilyen
novekvgben).
b) Z nem Noether. Itt Z az algebrai egészek gytirtje (1d IX/9 feladat).

6. Legyen R egy nullosztomentes egységelemes gytird, melyben nincs bal idedloknak végtelen csokkend
lanca. Mutasd meg, hogy R ferdetest!

7. * Mutasd meg, hogy Z[i] euklideszi, de Z[+/5i] nem euklideszi!

A feladatsorok elérhetsk a honlapomon: www.math.bme.hu/~merdelyi/algl/



Algebra 1. Mintazh 2023.11.22.
Gyitridelmeélet

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak, mindegyik 10 pontot ér.
1. Mutasd meg, hogy nincs 675 = 33 - 52 rendii egyszert csoport!

2. Mutasd meg, hogy (z, y|r? = y? = e, xyx = yay) ~ S3!
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3. Legyen M3(R) a 2 x 2-es valds méatrix gytrtje és D = {( é (2 )

te R} C Ms(R). Idedl-e é
részgytrti-e D?

4. Invertilhato-e 2z + 1 + (22 — 3z + 1) az R[z]/(2? — 3z + 1) gytirtiben? Ha igen, mi az inverze?

5. Tekintsiik a /—13,2 + 3v/—13, 11,17 elemeket a Z[\/—13] gytirtiben. Melyek irreducibilisek?

6. Mutasd meg, hogy a 27Z és a 3Z (egységelem nélkiili) gytrtk nem izomorfak!

7. Mutasd meg, hogy egy féidealgytiriiben minden primideal maximalis!

90 percig lehet dolgozni a feladatokon, a zh 20 ponttél sikeres. Jegyzet, kdnyv, stb nem hasznalhato!
Jo6 munkat!



