A matematika modszerei 7. feladatsor 2025.10.27-31.

1. A lovagok mindig igazat mondanak, 16k6t6k mindig hazudnak. Az alabbi feladatokban a lehets legtobb szereplérol
kell eldonteni, hogy lovag vagy 16k6t6.

a) B azt mondja, hogy A azt mondja, hogy A 16kot6.
b) B azt mondja, hogy mindketten 16kotsk.
¢) B azt mondja, hogy kett6jiik koziil az legalabb az egyik 16kotd.

2. Az alabbi szabalyok irjak le az allitaslogika kovetkeztetési szabéalyait:

A1 Ay . AL N Ay
: _— ki: — (=12
A be 1A A, A ki 1 (i=1,2)
4] [B]
A; V ki: AvB C C
V be: — (i=1,2)
ALV A (esetszétvalasztas) ¢
(4]
B A—B A
be: ki: -
— be ;) — ki 5
L: - -
L —A,ahol “A=A—>1
(ellentmondas elve) A (kettds tagadas) A

Vezesd le az alabbi kovtetkeztetéseket!

a) ANB = BAA
b) (A-B)A(B—=C) = A—C
¢c) "(AvVB) = —-AA-B

3. Ird le az indirekt bizonyitas modszerét az allitaslogika kivetkeztetési szabalyainak segitségével!

4. Bizonyitsd be, hogy 6 ember kéz6tt mindig van vagy 3 olyan, akik mind ismerik egymast, vagy 3 olyan, akik mind
ismeretlenek egymaéasnak (az ismeretség kolesonos)!

5. Legyen S alatin ABC és 0-9 szamjegyekbdl alkothatd véges sorozatok halmaza. Egy tomorits fiiggvény f: S — S
minden sorozatot egy masik (idealis esetben) révidebb sorozathoz rendel és semelyik két sorozaton nem rendeli
ugyanahhoz a sorozathoz (azaz f injektiv). Tudjuk hogy, f(”aaaaaaaaaa”) = ”10a”. Bizonyitsd be, hogy van
olyan sorozat is, amit f egy hosszabb sorozathoz rendel!

6. n kiils6leg egyforma sulyunk van, de az egyik kicsit nehezebb a tobbinél. Egy kétkarti mérleget hasznalva hany
mérés kell ahhoz, hogy biztosan megtalaljuk a nehezebb sulyt?

7. * Egy végtelen saktabla felének (tehat két cellat hatérolo egyenes egyik oldalan) minden mezén egy babu all.
A babuk gy mozoghatnak, hogy egy babu atugrik egy szomszédos mezén 4llot és az atugrott babu lekeril a
tablarol. Eljuthat-e valamelyik babu a tabla (eredetileg iires) oldalan az (egyene stél szamitott) 6t6dik sorba?

HF1 Vezesd le az alabbi kovtetkeztetéseket!

a) AN(BVC) = (AAB)V(AANC)
b) (AVB)»C = (A—-C)AN(B—C(C)

HF2 Bizonyitsd be, hogy elég sok ember kézott mindig van vagy n olyan, akik mind ismerik egymast, vagy n olyan,
akik mind ismeretlenek egyméasnak (az ismeretség kolesonos)!

HF3 n kiils6leg egyforma silyunk van, de az egyik silya kicsit eltér a tobbiétsl. Egy kétkartt mérleget hasznalva hany
mérés kell ahhoz, hogy biztosan megtalaljuk a kiilonbo6zé sulyt?

A feladatsorok elérhet6k a honlapomon: www.math.bme.hu/~merdelyi/matmod/



