Szakadasi pontok tipusai

Definicié. Azt mondjuk, hogy az f fliggvények szakadasa van az x, € R pontban, ha x, torlédasi
pontja D¢-nek, és f nem folytonos xo-ban. llyenkor az x,-t az f szakadasi helyének
nevezziik. A szakadasi helyeket a kbvetkez6képpen osztalyozzuk.

1. Els6faju szakadas:
a) megsziintethet6 szakadas, ha létezik lim f(xp) = lim f(x) € R, de nem egyenld

f(xo)-val vagy f(x,) nem létezik
b) véges ugras, ha létezik lim f(x)eR és lim f(x) R, de nem egyenl6ek
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2. Masodfaju szakadas: ha nem elsé6faju.

Megjegyzés: 1. Az els6faju szakadasnal mindkét egyoldali hatarérték létezik és véges.
2. A masodfaju szakadasnal a két egyoldali hatarérték koziil legalabb az egyik
nem létezik, vagy létezik, de nem véges.

Példak
1. Elséfaju szakadas
x*-1
a)Azx flggvénynek megsziintethetd szakaddsa van az x, = 1-ben
1, hax>0
b) Az sgn(x) = { 0, hax =0 szignumfliggvénynek véges ugrasa van a x, = 0-ban.
-1, hax<0

c) Az x & [x] egészrészfiiggvénynek minden x e Z egész helyen véges ugrasa van.
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2. Masodfaju szakadas
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AAZXP—, X =, XP sin(—) fuggvénynek masodfaju szakadasa van a 0-ban.
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(1) lim = =400, lim — =-c0 (2) lim— = +o0 (3) lim sin(—) nem létezik
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b) Az f(x) = e fliggvénynek masodfaju szakadasa van a 0-ban.
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c)Azf(x)=

(x+1)*(x-1)

fliggvénynek masodfaju szakadasa van az

x1 =-1ésx, = 1 helyeken. A hatarérték a szakadasi pontokban:
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