Kalkulus tizenkilincedik feladatsor

Hatarozott integral, Newton-Leibniz szabaly, Improprius integral

1. Szémitsa ki az aldbbi hatérozott integralokat! (Kdnya 5.4 fejezet)
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Megolddas:

a) Kihasznéljuk, hogy fiiggvények Gsszegét lehet tagonként integralni.
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d) Az integralt felbontjuk két intervallumra: a (—1,0) intervallumon z? — 3z > 0, illetve
a (0,2) intervallumon 2 — 3z < 0, ezért a megfelel eléjel beirasdval az abszolit érték

elhagyhaté.
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2. Szamitsa ki az aldbbi hatdrozott integrélokat! (Konya 5.4 fejezet)
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Megoldas:

a) Az integralt felbontjuk a (—,0) és (0, 7) intervallumokra. cos?(z) paros fiiggvény, ezért
a két intrvallumon meg fog egyezni az integrdl. Az 1//b feladat alapjén [ cos?(z) dx =
/2
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b) Az integralt felbontjuk a (—5,0) és (0, 5) intervallumokra. sin(z)e™*" paratlan fiiggvény,
mert egy paratlan és egy paros fliggvény szorzata, ezért a két intervallumon egymads
—1-szerese lesz az integral.
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. Szamitsa ki az alabbi improprius integralokat! (Kdnya 5.8 fejezet, mo: 103-106.0.)
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. Mekkora az f(x) = 22+ 2z és a g(z) = 4 — 22 gorbéje kozotti teriiletet (Kénya 5.5 fejezet,
mo: 94.0.)

. Szdmitsa ki az y = In(z) gorbéje, valamint az y = 0, z = %, r = e egyenesek kozé esd
sikrész teriilete? (Mo: Kénya 95.0.)



6. Szamitsuk ki a 90°-0s nyildsszogi korkip térfogatat!
Megoldas:
Egy folytonos, nem negativ f fliggvény grafikonjanak x tengely kortili elforgatasaval
b
kapott forgdstest térfogata: V = m [ f(z)dx. A 90%o0s nyildsszogli korkip esetén
a

f(x) =2, a=0,b= h, ahol h a kip magassiga és r = h a kup alapjdnak sugara.

/ 231" 1

V(h) = 7T/.CL‘2 dx = [] = —h3m
3], 3

0



