Kalkulus 5. gyakorlat megoldasok

2025. oktéber 10.

1.feladat

a, ap = 1+ +: Korldtos. Biz: 1 <1+1 <2 —0<
konvergens.

<1 — 0 <1< n. Monoton fogyd, hatarértéke: 1,

1
n

b, Korlatos, nem monoton (ugrél), hatdrértéke: 0, konvergens.

¢, ¢p, = 2™: Nem korldtos. Biz.: VP 3 N(P)€e R : Vn >N(P) esetén ¢, = 2" > P — nlog,(2) > loga(P) — n >
log2(P) — N(P) = loga(P). Monoton nové. lim 2™ = +oo, divergens.

d, Nem korlatos, monoton csckkend, hatarértéke: —oo, divergens.
e, Nem korlatos, nem monoton (ugrél), nincs hatdrértéke, divergens.
f, Korlatos, nem monoton, nincs hatarértéke, divergens.

g, Nem korlatos, monoton névo, hatarértéke: +oo, divergens.

2.feladat

a, nincs ilyen sorozat;
b, Példaul: z,, = (—1)";
¢, Példaul: z,, = n?;

d, Példaul: z, = —L;

e, Palddul: = (— 1)

f, Példaul: =z, = —n —1;

g, Példaul: z,, = n?;

3.feladat

3 n __ .
a, lim, o0 75 = 05
b, lim, o 5 =15

¢, Nincs ilyen, ugyanis a a,, — +00 és b, — +oo feltételek miatt elég nagy n-re a szamldléd és a nevezo is pozitiv,
igy nem tarthat a hanyados negativ szamhoz.

2
. n“+1 __ .
d, limy, o0 o1 — T00;

n?—n?

¢, lim,, s 0 Thyl T T 99

4.feladat*

3n24+4n+7 _ s 1302 4AntT _ +4 +4 5 _ 5
SnEntl — 3 Bigz.: |22, E0EL 3| = | A | < |50 ] < |

5 | — 5 _
n2+n+1 n2+n+1 — In24n+1 n2+n+1 24nl T ‘n—&-ll T n+l <€e— € IL<n—

b, limy, o0
Ne:=2-1

2 8 2 3 2 2
. n“—10 _ CHE. 4 . n“—10 _ n n _ 1 1
¢, limp 00 57855,5— = 0 Biz: Han > 10" : [5i55— — 0l < |55 | < Isnetmnz| = lsmgzn=t] < srm7 <

e—L<mmt—1— (L +1)7 <n— N :=max(10%, (2 +1)7)



