NE Voo NEPTUN-KOD: ..o, SZAK: oo,
ELOADO: Balint Péter GYAKVEZ. oo,

Valoszintiségszamitas ZH2, 2017. nov. 23.
A csoport
Munkaido: 90 perc. Nem-programozhato, internet nélkiili kalkuldtor haszndlhato.
Az elérhetd maximum (a bonusz feladattal egyiitt): 40 pont, de mdr 35 pont is 100%-o0s eredménynek szdmit.

1. Tekintsiik az 22> + Sx + v = 0 mdsodfokd egyenletet, ahol a 3 és a v egyiitthatok fiiggetlenek, és
egyardnt egyenletes eloszlasdak a [—2, 2] intervallumon. Mi a valdszintisége, hogy az egyenletnek két
valés gyoke van? (6 pont)

2. Artagjaegy onkéntes egészségpénztarnak. Negyedévenként (tehat egy év sordn 4 alkalommal) fizet be,
az egyes befizetései fiiggetlenek, normadlis eloszlastak, 30.000 Ft varhat6 értékkel és 2.000 Ft szérassal.
A ur éves koltése az egészségpénztari szdmlédja terhére szintén normdlis eloszlasu, varhaté értékben
115.000 Ft, 3.000 Ft szorassal. Egy tag nett6 befizet egy évben, ha tobb pénzt fizet be, mint amennyit
kolt. (Standard normadlis eloszlds a hatoldalon.)

(a) Mi a valdszintisége, hogy A tr nett6 befizeté 2017-ben? (6 pont)

(b) A pénztarnak 90.000 tagja van, a tagok befizetései €s koltései fiiggetlenek, és A uréval azonos
eloszlasuak. Jelolje Y, hogy az egészségpénztarnak hiny netté befizetdje van 2017-ben. Keressiik
meg azt a legkisebb k szamot, melyre igaz, hogy P(Y < k) > 0, 8. (6 pont)

3. Legyen X egyenletes eloszlasi a [3, 5] intervallumon, és Y feltételes eloszldsa az X = x feltétel mellett
(xo € [3,5]) exponencialis x, paraméterrel.

(a) Miaz (X,Y) par kozos siirtiségfiiggvénye? (2 pont)
(b) E(Y|X = z¢) =7 (2 pont)

(c) E(Y) =7 (3 pont)

(d) Cov(X,Y)=? (4 pont)

4. Egy bolyongd egy hamis érmét dobal, mely 3/4 eséllyel a Fej, és 1/4 eséllyel az Iras oldaldra esik.
A bolyongé az origébdl indul, n-szer dobja fel az érmét, és minden alkalommal, amikor F' F'-t kovet,
egy 1épést tesz pozitiv irdnyba, amikor [ -t kovet, egy 1épést tesz negativ irdnyba. Ha az el6z6 do-
basatdl kiilonbozst dob, helyben marad. Tekintsiik a kdvetkezd valdszintiségi valtozokat: jeldlje &,
hogy hény 1épést tesz meg a bolyongé pozitiv irdnyba, £, hogy hany 1épést tesz negativ irdnyba, és

jelolje X annak a pontnak a koordinatdjat, ahovéd az n dobds utdn érkezik. Tehat ha pl. a dobdssorozat
FFFFIIIIFFFI,akkorn =12,&, =5, =3és X = 2.

(a) Legyenn = 100. EX =7 (6 pont)
Bonusz Cov(&y, &) =7 (5 pont)
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