
A1b 1. gyakorlat 2010/11/2

1. Számítsuk ki a következ® összegeket:
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2. Számítsuk ki a következ® szorzatokat:
a)

∏5
k=1 k b)

∏1
k=−3 k

3 c)
∏20

k=7 π d)
∏n

k=m c

3. Bizonyítsd be a következ® azonosságokat:

1. an − bn = (a− b)(an−1 + an−2b+ · · ·+ abn−2 + bn)

2. a2n−1 + b2n−1 = (a+ b)(a2n−2 − a2n−3b+ · · · − ab2n−3 + b2n−2)

3. a2n − b2n = (a+ b)(a2n−1 − a2n−2b+ · · ·+ ab2n−2 − b2n−1)

4. Bizonyítsd be a következ® állításokat. Amelyik állítást lehet, írd fel szumma segítségével.

a) 1 + 2 + 3 · · ·+ n = n(n+1)
2 b) 1 + 3 + 5 + · · ·+ (2n− 1) = n2

c)
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k=1 k
2 = n(n+1)(2n+1)
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e) (1 + x)n > 1 + nx f )
∑n

k=1 k(k + 1)(k + 2) . . . (k + t− 1) = n(n+1)(n+2)...(n+t)
t−1

5. Oldjuk meg a következ® egyenleteket a valós számok halmazán.
a) |x| = x+ 1 b) |2x+ 3| = x2 c) | sin(x)| = sin(x) + 2

d) | x−1
x+1 |= x−1

x+1 e) |x2 + 6x+ 6| = |x2 + 4x+ 9|+ |2x− 3| f ) |x4 − x2 − 6| = |x4 − 4| − |x2 + 2|

6. Ábrázoljuk a koordinátarendszerben azokat az (x, y) pontokat, melyekre teljesül:
a) |y| 6 |x| b) |y| < |x+ 2| c) |x|+ |y| 6 2 d) |x| − |y| = 1

7. Bizonyítsuk be a következ® egyenl®tlenségeket
a) |x+ y| 6 |x|+ |y| b) a2 + b2 > 2|ab| c) a+ 1

a > 2, a > 0

A1b 1. gyakorlat 2010/11/2

1. Számítsuk ki a következ® összegeket:
a)

∑0
k=0 −3 b)

∑5
k=0(2k + 1) c)

∑1
k=−3 k

3 d)
∑20

k=7 π

e)
∑n

k=m c f )
∑n

k=1(
1
k − 1

k+1 ) g)
∑20

k=2(
1
k2 − 1

(k−1)2 ) h)
∑n

k=1

∑n
l=1 k − l

2. Számítsuk ki a következ® szorzatokat:
a)

∏5
k=1 k b)

∏1
k=−3 k

3 c)
∏20

k=7 π d)
∏n

k=m c

3. Bizonyítsd be a következ® azonosságokat:

1. an − bn = (a− b)(an−1 + an−2b+ · · ·+ abn−2 + bn)

2. a2n−1 + b2n−1 = (a+ b)(a2n−2 − a2n−3b+ · · · − ab2n−3 + b2n−2)

3. a2n − b2n = (a+ b)(a2n−1 − a2n−2b+ · · ·+ ab2n−2 − b2n−1)

4. Bizonyítsd be a következ® állításokat. Amelyik állítást lehet, írd fel szumma segítségével.

a) 1 + 2 + 3 · · ·+ n = n(n+1)
2 b) 1 + 3 + 5 + · · ·+ (2n− 1) = n2

c)
∑n

k=1 k
2 = n(n+1)(2n+1)

6 d)
∑n

k=1 k
3 = [n(n+1)

2 ]2

e) (1 + x)n > 1 + nx f )
∑n

k=1 k(k + 1)(k + 2) . . . (k + t− 1) = n(n+1)(n+2)...(n+t)
t−1

5. Oldjuk meg a következ® egyenleteket a valós számok halmazán.
a) |x| = x+ 1 b) |2x+ 3| = x2 c) | sin(x)| = sin(x) + 2

d) | x−1
x+1 |= x−1

x+1 e) |x2 + 6x+ 6| = |x2 + 4x+ 9|+ |2x− 3| f ) |x4 − x2 − 6| = |x4 − 4| − |x2 + 2|

6. Ábrázoljuk a koordinátarendszerben azokat az (x, y) pontokat, melyekre teljesül:
a) |y| 6 |x| b) |y| < |x+ 2| c) |x|+ |y| 6 2 d) |x| − |y| = 1

7. Bizonyítsuk be a következ® egyenl®tlenségeket
a) |x+ y| 6 |x|+ |y| b) a2 + b2 > 2|ab| c) a+ 1

a > 2, a > 0


