
A1 1. gyakorlat 2013/2014/2

1. a) x = 0, 5 b) x = 0, 1 c) nem

2.
a) (pozitív) páros számok b) (pozitív) 2-vel vagy 3-mal osztható számok

c) prím számok (és az 1) d) Azok a számok, melynek osztóinak összeg a szám kétszerese. (pl 6)

3. a) |a+b|
b1,5 és b > 0 b) x

82
30 + 2x

71
30 + x2 és x > 0 c) a és a > 0 d) a

4.

a) f ◦ g(t) = e
5√t − sin( 5

√
t)( 5
√
t)2 + 3, g ◦ f(t) = 5

√
et − sin(t)t2 + 3

b) f ◦ g(t) = e
5
√
x − sin( 5

√
x)( 5
√
x)2 + 3, g ◦ f(t) = 5

√
x

c) f ◦ g(t) = e(5x+t)
2 − sin((5x+ t)2)y2 + 3, g ◦ f(t) = (5x+ (et − sin(t)y2 + 3))2

d) f ◦ g(t) = e(5t+y)
2

sin((5t+ y)2)y2 + 3, g ◦ f(t) = (5(et sin(t)y2 + 3) + y)2

5.

6.
a) x ∈ [0,∞) b) x ∈ [0,∞) c) x ∈ [−1, 1] d) x ∈ [−π2 ,

π
2 ]

e) x ∈ [−1, 1] f ) x ∈ [0, π] g) R h) x ∈ [−π2 ,
π
2 ]

A1 2. gyakorlat 2013/2014/2

1. a) ∞ b) ∞ c) 0 d) 0 e) 0, nem kell a legkisebb küszöböt megtalálni!

2.
a) ∃ limn→∞ an b) ∃ limn→∞ an

c) ∃ limn→∞ an,∃ limn→∞ bn kivétel: ”∞−∞” d) ∃ limn→∞ an,∃ limn→∞ bn kivétel: ”0 · ∞”

e) ∃ limn→∞ an,∃ limn→∞ bn és nem limn→∞ bn = 0. Bár limn→∞ bn = 0-kor is tudunk mit mondani!
kivétel: ”∞∞”, ” 0

0”

f) ∃ limn→∞ an szükséges feltétel. Speciálisan f(x) =
√
x vagy f(x) = x2 esetén tudjuk.

3.

4.
a) 1 b) ∞ c) 1

4 d) 1 e) 1

f ) −3 g) ∞ h) 200 i ) 19800

5.
a) −1

2 b) 2 c) 1

d) 0 e) 0

6. 3-4. gyakorlat 1. feladat

7. a) Igaz. b) Nem igaz.

A1 3-4. gyakorlat 2013/2014/2

1. a) 1 b) 1 c) 1 d) 1 e) 1 f ) ∞

2. a) e−2 b) 0 c) ∞ d) 1 e) e−2 f ) 0

3. a) 1+
√
1+4α
2 b) 1

√
1− α c) ∞

4.

a) Igaz, hiszen a sorozat határértéke 3, így létezik 1-hez N küszöb, hogy n > N -re 2 < an < 4.

b) Nem. Az el®bbi miatt.

c) A sorozat a végtelenhez tart. Ezért 100-hoz N -et, hogy n > N esetén cn > 100.
Az alsó küszöbnek jó lesz min{cn | n 6 N} és 100 közül a kisebb.

d) Nem igaz. Indirekten igazolható.

e) Igaz, mert a sorozat határértéke 1/4. Így 1/4-hez létezik N , hogy n > N esetén 0 6 en 6 1/2.
Emiatt alsó korlát lesz az 0 és a min{en | n 6 N} közül a kisebb.

f ) Az el®z® meggondolás itt is alkalmazható fels® korlát lesz az 1/2 és a max{en | n 6 N} közül a nagyobb.



A1 5. gyakorlat 2013/2014/2

1. Geometriai sorok

a) 1
45 b)

(
8
9

)
+ 1

14

(−5
9

)
c)

x2

4

1− x2

4

, ha x ∈ (−4, 4)

2. Majorálás, minorálás

a) Nem (pl: > n3

10n4 ) b) Igen (pl: < 10
6

3n

6n ) c) Igen (pl: < 4n2

2n5 )

d) Igen (pl: < 5n2

n5 ) e) Igen (pl: < n2

n5 , ha n > 1) f ) Nem (pl: > n3

10n4 ), ha n > 1

3. Leibniz sorok
a) Leibniz, c100 = 1

15 , n > 25, s ∈ [ 16 ,
1
6 −

1√
2+5

]

b) Nem Leibniz, limn→∞
1

n√
n5+5

= 1
6 , s =∞

c) Nem Leibniz, limn→∞
(
1 + −4

n+5

)n
= e−4, s =∞

d) Leibniz, c100 = 5100
2100+10100 , n > 3, s ∈ [− 125

1008 ,−
125
1008 + 25

104 ]

e) Leibniz, c100 = 0, 0097, n > 5, s ∈ [ 1
12 −

4
49 ,

1
12 ]

f ) Nem Leibniz, ha n > 5, akkor már az c100 = 0, 0097, n > 2 s ∈ [
∑5
n=1(−1)n

n−3
n2 + 1

12 −
4
49 ,
∑5
n=1(−1)n

n−3
n2 + 1

12 ]


